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Bimestre: Il Numero de clase: 1 Matematicas 8

(@ EYT-W B FEsta clase tiene video

Tema: Factorizacion algebraica, factor comun

(10 Actividad 1 El proceso de descomponer
en factores primos se llama

factorizacion.

o Lea y analice el ejemplo.

36 | 2 seinicia con el menor factor, en este caso es 2.
18 | 2 sedividey se repite el proceso.

9 | 3 9yanoesdivisible entre 2 sino entre 3.

3 | 3 sedivideentre 3 hastallegara 1.

1

La descomposicion en factores primos de 36 es 2> x 37,

Q Factorice cada numero natural.
a) 18 b) 147

Indique con una X cudles de las
siguientes expresiones estan
factorizadas correctamente.

O Jis=5
©  Je0=6x5x2
© [ ]1a4=32x8x2

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 1



Matematicas 8 Bimestre: 1l Numero de clase: 1

= El (m.c.d.) es el mayor de
(D) Actividad 3 los divisores comunes
Calcule el maximo comun divisor (m.c.d.) de cada grupo de ntimeros. d’e un conjunto de
numeros naturales .
@ 27y33

€) 230,80,110y 270

Halle el minimo comun multiplo (m.c.m.) de los siguientes grupos de niimeros. El (m.c.m.) es
el menor de los
@ 27y € 12,18y 20 multiplos comunes
(diferente de 0),

de un conjunto de
numeros naturales.

Escriba el término que corresponde a cada descomposicion factorial.

03.5.x= 92°3°5'X°X'y=

67-11-a-a-a-b-b= 013-2-a-b-b-c-c-c=

A T NS I AT ) 10 €= T @



Bimestre: Il Numero de clase: 1 Matematicas 8

En cada una de las multiplicaciones, escriba el factor que falta.

324’[:]=312 e3x2-[:]=12x5
© 2y-[:]-5xy=30x2y4 (43 [:]-az-5c=35a2bc

I

(IJ Actividad 7

Relacione los elementos de la columna de la izquierda con los de la columna de la derecha.

(m.c.d.) de 3x% 9x Xy
(m.c.m.) de 6x°y, 9xy> 18x%y?
(m.c.d.) de 5xyz, 4xy 3x
(m.c.m.) de 9x°z, 12xy 36x%yz

Factorice la expresion que determina el area de cada rectangulo.

€) Area=2ab+2ac+2ad €) Area=4m’y + 5x'm - 8xmy

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 3



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 2

Clase 2

(10 Actividad 9

ik

Realice los siguientes productos.

€ 50x+2)=

€ wW*+3w-5)(-4)=

€ -13x-42)=

Encuentre el factor comun entre las expresiones indicadas en cada caso.

@ 18p°¢*, 6p°¢ €) 48av*, 18a°p?, -24a°b

Factorice los siguientes polinomios.

@ sx*+6x*-ax’ €) 15ab +3a°b® + 9a°b?

O U1 R T 10010 =) £ SR @



Bimestre: Il Numero de clase: 2 Matematicas 8

Escriba en forma factorizada el polinomio que representa el area de cada figura.

o

2ab

4x 2y

7mn

Encuentre los términos que faltan en la factorizacion de cada polinomio.
@ ox*+ 15x=D (2x +5)

G7m4+21m3n+42m2n2=[ ](m2+[ ]+ ])

(3 2 16a2x2—8ax3+C]=8ax2 (D— D+3a)
@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 5




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 2

Complete la tabla:

Polinomio Factor comun

€) -9 y*z* + 45x%yz + 25y*z

€) 25a°bc + 30ab’c - 60a°bc>

Encuentre la palabra escondida calculando los siguientes productos. Luego complete la oracién y lea su
significado.

03(2x—4+x)= 9(4x—2—x)3=

€ 30x-x+2)= O (4x+x-2)(-3)=

Un
es un numero, palabra o
frase que se lee igual de

izquierda a derecha que de

derecha a izquierda.

br.e

(I I XU IR T R 10 21 (L= LS @



Bimestre: Il Numero de clase: 3 Matematicas 8

Clase 3

0 Lea y analice el ejemplo.

Halle el factor comun de cada expresion y factorice por factor comun polinomio.

x(@+1)+y(@a+1)= enestecaso, el factor comun polinomioes (a+ 1),

entonces la factorizacion del polinomio es
(@a+1)(x+y)

9 Factorice los siguientes polinomios por factor comun polinomio.

aAm(y+2)-3(y+2) = b) x(a® - b?) + 5(a* - b?) =

Q) alx+3y) —blx+3y) +clx+3y) = dm*+n-10-9(m*+n-10)=

Aulas sin fronteras @ 7




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 3

Escriba en forma factorizada el polinomio que representa el area de cada grupo de figuras.

© RS
| |
S + S
o~ (o}
6xy 9xyz
(2 8c
S + N
+ +
g g
m [12]
1,5ab
2 2
+ + 4
Q Q
p+10 X 7y
o <
o + 3
< <
3y z 5
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Bimestre: Il Numero de clase: 3 Matematicas 8

Escriba los términos que faltan de manera que la igualdad sea verdadera.

@ mOE-0+n*9-0=(9-1( ) E

€ xx+y) -y (x+y)=( ) ( )

€ 7¢( )+al( )=(2m - 8n) ( )

Factorice los siguientes polinomios.

€ 3x(2x+3)-5(2x+3) = € 2u(Bu-8)-3(3u-8)+(3u-8)=

€) 10m®n - 15mn*+20mn = O 7x+1)-yx+1)+3z(x+1)=

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 9



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 4

(@ EYT-X N Fsta clase tiene video

Tema: Factor comun por agrupacion de términos

€) Lealasiguiente informacion.

Para factorizar

Se asocian términos que tengan un monomio comun.

Se factorizan estos términos buscando que queden polinomios
comunes.

Se factoriza el polinomio comun.

G Escriba las expresiones que faltan para completar el proceso de cada factorizacién.

a) Mx+my—-nx—ny=

m(x+y)-n( )=

(m—n) ( )

b) 8bc — 15ad — 10bd + 12ac =

(4c - 5d) + (4c-5d) =

( )( )

) 56b%*c - 21b% - 96a°c - 36a° =

12a%( - 80) - 7b%( )=

( )( )

d)21ap® g> - 35bp*> g* + 9ar* s> — 15br* s* =

(3a-5b) + ( )=

( )( )

TO @ AUIGS SIN FTONTEIAS + « v vevnennenennenneuetnenneutenenneueneenenneueenenseneeneaneuseneaneaeneaneaseneeneaeaseneaseaeeneesenseneesenseneens @



Bimestre: lll  Numero de clase: 4

Encuentre el polinomio que es factor comun y factorice las siguientes expresiones.

€ 2a(x+3)+b(x+3)=

Matematicas 8

-« 3

G 6a’b(c-1)+11c(c-1)=

08x(u+v2—w)+5y2(u+v2—w)=

O (a-b+qaxy-(a-b+a5+(@-b+cw=

Aulas sin fronteras @ 11



Matematicas 8 Bimestre: 1l  Numero de clase:

Clase 5.
(D) Actividad 22

Clase 5

(IO Actividad 22
Factorice los siguientes polinomios.

€ 6 +2x-3-1= €) 2bx+cy+cx+2by=

€ b -b+3b-3= @) 3x*+18xy-2x-12y=

Encuentre una expresién algebraica para determinar las dimensiones de un terreno rectangular que
tiene el area dada en cada expresion.

€) ax®+2ax-3a+bx*+2bx-3b

Recuerde que las
dimensiones de
un rectangulo son
largo y ancho

€) 2t*+8t-20-5t

T2 @ AUIGS SIN FTONTEIAS + ¢ e v vnennenemneuneuetnea ettt eueeneaneaneneanenneneeneaneaseneanenseueaneaseaeenenenseneanenseneeeenseneesenseneens @



Bimestre: Il Numero de clase: 5 Matematicas 8

) Observe el ejemplo en el cual se determina, en forma factorizada, la diferencia entre las areas de los
rectangulos dados.

A=5(2h+1)
A=6h(2h + 1)

Para determinar la diferencia entre las areas, reste el area del rectangulo pequeno del area del
rectangulo grande.

6h(2h + 1) - 5(2h + 1) =) Restar las areas

=(2h+1)(6h-5) — ) Factorizar 2h+1)

Q Determine una expresion, en forma factorizada, para calcular la diferencia entre las areas, teniendo
en cuenta el ejemplo anterior.

a)

b)
2cd*(e-3) /\

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 13




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 6

(@ EYY-XN Fsta clase tiene video

Tema: Diferencia de cuadrados perfectos

Encuentre la raiz cuadrada de los siguientes términos.

Término Raiz cuadrada

O oo+»*

’

0 Lea la siguiente informacién.

La diferencia de cuadrados perfectos se factoriza como la suma de las raices cuadradas de los
dos términos, por la diferencia de las raices cuadradas de los términos.

a-b>=(a+b)(a-b)

Q Escriba en los espacios las expresiones adecuadas al factorizar las diferencias de cuadrados.

a)m*-n*=(m+ It )

b) x* - y® = (x*- ) +y°)

) 144a" - =( +16b°)( )

d) - = (4c- ) ( +7d)
e) 100x%y® - 81 = (10xy* - ) + )

E I Y XU IR R 1010 (S = TR @



Bimestre: Il Numero de clase: 6 Matematicas 8

Factorice las siguientes diferencias de cuadrados perfectos.

O re-= €) 400p° - 256q° =

(3 QL 0289—%y'°22°=

© (7a+3b)*-(a-2b)= O (5u-87-(Bu+43=

(IO Actividad 28

A un cuadrado de 10 cm de lado 0 Escriba la expresidon que representa el area de la figura que se
se le recorta una esquina con obtiene.

forma de cuadrado de lado x,
como se muestra en la figura:

G ¢Cuales serian las dimensiones de un rectangulo con esa area?

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 15



Matematicas 8 Bimestre: 1l Numero de clase: 7

Tema: Suma y diferencia de cubos perfectos

En la siguiente tabla aparecen algunos monomios que son cubos perfectos y sus
correspondientes raices cubicas. Complete la tabla.

Término ;Tiene raiz cubica? Raiz clbica

Encierre en un circulo aquellos binomios que estan compuestos

por cubos perfectos. Un cubo perfecto es

toda expresién que tiene
0 1+27b% raiz cibica exacta

€) 121-64b°d°

€) 729p" +343q"

TE @ AUIGS SIN FTONTEIAS + ¢ v e vnennenetnenneueenenneueeneaneueeneenenneueaneaneneeneaneaseneaneaseneaneaseaeeneaeaseneaenseneeeenseneesenseneens @



Bimestre: Il Numero de clase: 7 Matematicas 8

0 Lea la siguiente informacion y complete los espacios que faltan en los procedimientos al factorizar
diferencia o las sumas de cubos perfectos, teniendo en cuenta que:

Para factorizar una diferencia de cubos perfectos
m Se extrae la raiz cUbica de cada término y se forma una diferencia con estas raices.

® Luego, se forma un trinomio con la raiz cubica del primer término elevada al cuadrado mas el
producto de las dos raices cubicas, mas el cuadrado de la segunda raiz cubica.

a’-b*=(a-b)(@+ab+bd

Q Complete las factorizaciones:

a)m’ - =(m- m?+_ 4+ 4)
b) -27=(a*-3)( +3d°+ )
Q) 64c? - 125 =( - 5)( + + )

(IO Actividad 32

) Leala siguiente informacién.

Para factorizar una suma de cubos perfectos

m Se extrae la rafiz cUbica de cada término y se forma una suma con estas raices.

® Luego, se forma un trinomio con la raiz cubica del primer término elevada al cuadrado menos
el producto de las dos rafces cubicas, mas el cuadrado de la segunda raiz cubica.

a®+b*=(a+b)(a*-ab+b?

® © 0 0 0 0000006 0 06 060 0000060000060 0000600000000 , 00 o@® o ® & 06 0 o o0

Observe el ejemplo

64a® + 125b° = (4a + 5b°) (16a* - 20ab® + 25b°)

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 17



Matematicas 8 Bimestre: 1l Numero de clase: 7

9 Factorice las siguientes expresiones.

a)a®+b’= b) 8 + 343x"* =
Q) 512hR° +i°= d)gs15+1=
64

0 Factorice cada expresién y encuentre las dimensiones de los siguientes rectangulos, teniendo en
cuenta su area.

a)

A=64c"*-125d3

+ 729 d?
3

A=a’

FE I X XU T TR T T 10 0 =) = T @



Bimestre: Il Numero de clase: 7 Matematicas 8

G Determine una expresion factorizada, para calcular la suma de los volimenes de cada pareja
de cubos.

7p

7p
7p

e Determine una expresion factorizada, para calcular la diferencia de los volimenes de cada
pareja de cubos.

3h
89 3h
3h
8g
8g

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 19



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 8

(@ EYL-X: ¥ Fsta clase tiene video

Tema: Factorizacion de un trinomio cuadrado perfecto

(IO Actividad 34
El trinomio

0 Observe la estrategia para identificar si un trinomio es cuadrado perfecto. X2+ 6Xx+9esun

trinomio cuadrado
perfecto.

X -6x+9

Para factorizar agrupando términos:

Raiz cuadrada de x? es exacta: Vx? = x

Raiz cuadrada de 9 es exacta: V9 =3

El doble de la primera raiz por la segunda raiz es el sequndo
término del trinomio. 2 - x- 3 = 6x

El primer y el tercer términos son positivos.

9 Siga el proceso planteado en la actividad anterior e identifique cudles de los siguientes trinomios
son cuadrados perfectos.

a) m*—8m+ 25 b) x* + 12xy + 36y°
Q) 2+ 2t-1 d) x* +6x+9
e) 25a% + 30ab + 9b* f) 9b% - 12bc + 16¢?

20 @ AUIGS SIN FTONTEIAS « « v v v vntrntntnttn ittt ettt ettt ettt taetenenetnennenetnenneneeuesneaseueanenseneenesseneenensenseeesensennes @



Bimestre: Il Numero de clase: 8 Matematicas 8

Escriba el término que reemplaza el ? en cada expresion, de tal manera que se convierta en un trinomio
cuadrado perfecto.

@ x*+10x+? € 9y2+7+1

0a2+4a+? O4m2—?+9n2

Una cada trinomio cuadrado perfecto con su correspondiente factorizacion.

m?-10m + 25 (m + 6n)?
m?+ 12mn + 36n? (3m - 4n)?
25m? +30mn + 9n? (5m + 3n)*
9m? - 24mn + 16n* (m-5)?

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 21



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 8

(1D Actividad 37 - Tarea No olvide que los

Factorice los siguientes trinomios cuadrados perfectos. trinomios deben gstar
ordenados y el primer

@ x*+12¢+36 y tercer términos
deben ser positivos.

€ x*+144-24x € 1-8y+16y

@) -40xy* +16x* + 25y* © 40x°z* + 1+ 400x"°2°

Organice los rectangulos y los cuadrados
dados en laimagen de forma que quede
demostrado que a@® + 2ab + b> = (a + b)>.

b2

D I XU P R R T 0 T L= = LT @




Bimestre: Il

Clase 9

(IO Actividad 39

Il

Numero de clase: 9

4

Escriba cada trinomio cuadrado perfecto como dos factores.

0 x*+6x*+49

9 9a?- 12ab + 4b*

y2-2y*2*+ 2

€ -a+4

Matematicas 8

o a’®+8a*+16

0 16x* + 40xy* +25y*

Escriba el polinomio que representa el area de cada figura. Luego, factorice el trinomio cuadrado

perfecto resultante.

o

25a

15ab

15ab

9b’

Aulas sin fronteras @ 23




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 9

28xy 16

49x°y’ 28xy

4x 6xy

6xy 9y’

(IO Actividad 41

Encuentre el area del rectangulo naranja teniendo en cuenta la informacién dada.

El area del El area del
cuadrado M cuadrado N es
es X+ 2x +1 4 +4x + 1.

24 @ AUIGS SIN TTOMTEIAS « + v v v vrneenneenettie ettt ettt ttettteetteeteeteeteeaneeaneeaneeaneeaneeaneeeneeaneesneesneeaneesneesneesneesneennns @



Bimestre: Il  Numero de clase: 9

Matematicas 8

Una con lineas los términos que forman los tres trinomios cuadrados perfectos. Luego, escribalos en
forma factorizada.

16n* = &

n m
-2n°m? -72n +m*
+18m*n® +81n* +81

Primer trinomio

Segundo trinomio

Tercer trinomio

%
@ .......................................................... : .. ......9 / ............................ Aulas sin fronteras @ 25



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 10

(@ EY-W /B Esta clase tiene video

Tema: Factorizacion de un trinomios de la forma x> + bx + ¢

Encuentre dos numeros que cumplan
las condiciones dadas.

o Sumados den 7
Multiplicados den 10

e Multiplicados den 12
Sumados den -7

e Sumados den -3
Multiplicados den -18

Escriba en la tabla los nimeros p y g que cumplan las condiciones.

P q p+q Pq

5 6
........................................................................... T
.......................................................................... R
.......................................................................... D
.......................................................................... e
e .

26 @ AUIGS SIN FTONTEIAS « « v v e vnenntntntun ettt ettt ettt ettt eaenetneaseneenenneneeueanenseueanenseneenesenseneasenseneonensennes @



Bimestre: Il Numero de clase: 10 Matematicas 8

Utilice lineas para unir cada trinomio con su respectiva factorizacion:

X’ +2x-35 (x+7)(x+6)
X +4x-5 (x+7)(x-5)
X +13x+42 (x-11)(x-3)
X' -14x+33 (x+5)x-1)

(10 Actividad 46 - Tarea

Factorice cada trinomio.

0x2—10x+9 Gx2+7x+10 exz—x—12

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 27



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 11

Tema: Factorizaciéon de un trinomio de la forma x> + bx + ¢

Escriba los términos que faltan en cada trinomio para que la igualdad se verifique.

O 2+ X- =(x+6)(x-3)
e - y- = (y-24)(y +3)
€ m - m- =(m-7)(m+4)

Factorice los siguientes trinomios.

Recuerde que si es 0 x°-6x>-7
posible factorizar
trinomios en los cuales
los exponentes de x
sean, respectivamente,

4y2,6y3,8y4etc.

€) x*-37x*-210 € x*-27x*+50

D8 @ AUIGS SIN FTONTEIAS « « v e vnenntntntun ettt ettt ettt et tae et eaenetneanenetnenneneeueanenseueanenseneenesnenseneasenseneenensenees @



Bimestre: Il Numero de clase: 11 Matematicas 8

Factorice los siguientes trinomios.

Recuerde que es posible 0 a’+26+144
usar la descomposicion
en factores primos
para encontrar los
numeros que verifican
las condiciones del

trinomio.

€) m*+7m-450 €) x*-32x-1.680

o El area de la superficie plana de la mesa esta dada por la expresion mostrada. ;Cuales pueden ser las
dimensiones de esta superficie?

e La figura muestra una habitacion recubierta con un piso de madera. ;Qué expresiones representan
las dimensiones de la habitacion?

A=x"+12x+27

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 29



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 11

Trinomio cuadrado perfecto

Para factorizar un trinomio cuadrado perfecto se debe:
1. Ordenar el trinomio.

2. Se extraen las raices (exactas) del primero y tercer término y se verifica que el sequndo término sea el
doble producto de la primera raiz por la segunda.

3. Si el segundo término es positivo, se eleva al cuadrado la suma de las raices cuadradas del primery
tercer término.

4, Si el segundo término es negativo, se eleva al cuadrado la diferencia de las raices cuadradas del primer
y tercer término.

La factorizaciéon de un trinomio cuadrado perfecto es:
X+2xy+y*=(x+y)? 0,x* - 2xy +y* = (x - y)?
| I | I
Expresion factorizada Expresion factorizada

Trinomio de la forma x*" + bx" + ¢

En este trinomio el
primer término tiene
coeficiente 1y el tercer
termino es un numero.

El segundo término
contiene la misma variable
que el primer término,
elevada a un exponente que
es la mitad del exponente
del primer término.

La factorizacion de este trinomio se hace de la siguiente manera:
1. Se halla la raiz cuadrada del primer término y se escribe entre paréntesis.

u "u_n

2. Se buscan los nimeros “r"y “s"tales que su producto sea el término constante ‘c”y su suma el
coeficiente “b" del segundo término.

Se expresa el producto de dos factores de tal manera que en cada uno se escriba la suma de la raiz

"o

cuadrada del primer término con los nimeros "r"y “s” de tal manera que:

X +bx"+c=(x"+r) (x"+s) teniendo en cuenta que

r+s=>b,ademasrs=c
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(@ EY-W PR Esta clase tiene video

(10 Actividad 51

I

Halle los nimeros m y n que cumplan las siguientes condiciones:
Primera condicion:b=m+n
Segunda condicién: mn = ac

Observe el ejemplo resuelto en la primera fila de la tabla.
ax*>+bx+c m n b=m+n mn = ac

o Lea la siguiente informacion.
Para factorizar un trinomio de la forma ax* + bx + ¢, se puede proceder de la siguiente manera:

Primero: Se buscan dos nimeros, n'y m, que verifiquen simultdneamente que:
m+n=bymn=ac.

Segundo: A los dos nimeros se les escribe la variable que se estd usando en el polinomio, elevada
a launo. La expresién algebraica ahora tiene cuatro (4) términos.

Tercero: Se agrupan los dos (2) primeros términos y los dos (2) ultimos términos y se saca el factor
comun en cada uno.

Cuarto: Se saca el factor comun entre los binomios dados.
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Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 12

e Teniendo en cuenta la informacién anterior, escriba las expresiones que faltan en cada factorizacion.

a) 8m*-2m-3=8m*-6m+4m-3
Tenga en cuenta que los

=@8m’-_ )Y+ (@m-=3) numeros a, b y c estan dados

en el trinomio ax® + bx + cy los
=2m(_____ )+ (@m-3) numeros my n se deben buscar.
=@4m-3)(— )

b)3x2—=5x—12= 3x* = 9x+4x— 12

=(3x° - )+ (4x-12)

=3 )+4( )
=x-3)(_— )

Analice y factorice los trinomios dados.

@ 12x*-19x-18 € ax*-19x+1

' ™

€ 1042 +9y-7 O 3x*-x-2

-G

-
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Bimestre: Il Numero de clase: 12 Matematicas 8

<

Escriba en el diagrama los factores de los trinomios indicados.

3y*+5y-2

6y’ +y-1

6y*>-5y-4

15y%-29y + 12

10y>+9y -9
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Clase 13

(IO Actividad 55

Ik

o Lea el ejemplo que muestra como factorizar el trinomio 6x* + x - 2.

6(6x>+x-2)
6

_ (6x%) + (6x) - 12

6
_ (6x + 4)(6x - 3)

6
_2(3x+2)3(2x-1)
6

6X°+x-2= Se multiplica y de divide entre 6.
Se escribe el trinomio de la forma x? + bx + ¢

Se factoriza el trinomio x* + bx + ¢

Se busca factor comun en los binomios.

=(3x+2)(2x-1) Se simplifica.

En este nuevo método, se
convierte el trinomio Tenga en cuenta que

a’ +bx+c puede usar cualquiera de

. . los métodos vistos para
en un trinomio de la forma . A .

2+ bx+c factorizar el trinomio.
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Bimestre: Il Numero de clase: 13 Matematicas 8

G Factorice los siguientes trinomios

a) 2a’+5a-12 b) 16m?*+4m -2

Q) 2x*+5x+2 d) 9x? - 36x — 45
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Clase 14
(D) Actividad 56

Clase 14

(IO Actividad 56

0 Determine una expresion, en forma factorizada, para calcular el perimetro de cada figura:

a)

5x+4

X+2

X+ 11

e Halle las dimensiones de cada figura. Tenga en cuenta que el polinomio dado representa su area

a)

15x°-28x + 12

2x°-2x-4
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Bimestre: Il Numero de clase: 14 Matematicas 8

Determine una expresion, en forma factorizada, para calcular el area de la region sombreada de
cada figura.

o

xX+5

3 X+4
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Clase 15

(IO Actividad 58

Ik

0 El siguiente plano muestra las expresiones para las areas de un apartamento.
Determine las expresiones para las dimensiones de cada espacio.

X’ +6x+8

PATIO
X +x-12

ALCOBA
x>+ 11x+30

COMEDOR
SALA )
, X +7x+12
X -2x-3
BANO
x’+4x-5
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G Para cada diagrama, escriba el polinomio que representa y su factorizacién.

a) X X X 1 1
X
1
1
b) X 1 1
X

Aulas sin fronteras @ 39




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 15

Factorizacion de trinomios de la forma ax? + bx + c.

Método 1

Para factorizar trinomios de la forma ax® + bx + ¢, a # 0 se puede proceder de la siguiente manera:

Primero. Se buscan dos (2) nimeros, n'y m que verifiquen simultdneamente que:
m+n=by mn=ac

Segundo. A los dos nuimeros se les escribe la variable que se esta usando en el polinomio, elevado a la
uno. La expresién algebraica ahora tiene 4 términos.

Tercero. Se agrupan los dos primeros términos y los dos Ultimos términos y se saca el factor comun en
cada uno.

Cuarto. Se saca el factor comun entre los binomios dados.

Método 2

En este segundo método se convierte el trinomio ax® + bx + ¢ en un trinomio de la forma x* + bx + c.
Los pasos son los siguientes:

Primero. Se multiplica y se divide el trinomio ax’ + bx + ¢ entre a

alax®+ bx +¢)
a

Segundo. Se elimina el paréntesis del numerador dejando indicado el resultado tal como sigue:

(ax)? + b(ax) + ac
a

Tercero. Se factoriza el trinomio del numerador
ast:

(ax+ m)(ax+ n)
a

endonde: m+n=bymn=ac

Cuarto. Se factorizan los binomios obtenidos
en el numerador hasta donde sea posible y
finalmente, se simplifica la Ultima expresion
obtenida.
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(@ EYL-W N Esta clase tiene video

Tema: Factorizacion completa

0 Complete cada expresion para que sea trinomio cuadrado perfecto.

a) x2+Dx+49=(x+7)(x+7)

b) a“—Da2+25=(a2—j)(a2—j)

9 25+ Jrrre=oxe[ o[ )

d) jx +Dx+2s (3x + )(3x+U)
o |- o=y pav-[ )

G Observe las graficas que permiten ver cémo se completa un trinomio cuadrado perfecto.

4 a) Escriba la expresion algebraica que representa el
area de las tres partes de la Figura 1.

X 4 X

Figura 1 Figura 2

b) Determine la suma de las areas de las 4 partes de la Figura 2.

C) Este procedimiento ha dado como resultado en la parte b) un trinomio cuadrado perfecto. Escriba el
trinomio cuadrado perfecto como el cuadrado de un binomio.
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e Lea la siguiente informacion.

De manera mas general, la siguiente imagen muestra como completar el trinomio cuadrado perfecto
partiendo de la expresion x* + bx.

Es como dividir
b el término de
X 2 , la mitad entre
b X2+ bx + (2) = dosy luego
x =X 2 elevarlo al
cuadrado.
2
x>+ 2(%)x + (%) =
bl b by
2| 2" [3] b\
(X+ ?)

Ahora, complete los trinomios cuadrados perfectos en cada caso:

a) x>+ 10x b) X2 + 4x
Q) x> - 14x d)y* -8y
e)z’-3z f) x>+ 7x
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Bimestre: Il Numero de clase: 16 Matematicas 8

Siga las indicaciones dadas para factorizar cada polinomio:

=

0 Polinomio 3 e : :
18a” — 50a Polinomio - -
dado &/ dado ax + ay — 4bx - 4by
. Asooar por
., parejas
comun
.................................................... FaCtor
comun
en ambas
parejas
Diferencia
de
cuadrados Factor
comun
polinomio
0 Polinomio 2 2 o Polinomio 2 2
dado 4—-a+4ab-0b dado X+ 2xy+y =1
Asociar un Asociar un
trinomio trinomio
Factorizar Factorizar
el trinomio el trinomio
cuadrado cuadrado
perfecto perfecto
Factorizar la Factorizar la
diferencia diferencia
de de
cuadrados cuadrados
© Polinomio dado 25x° - 200x?
Factor comun
Diferencia de cubos
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Clase 17
(D) Actividad 61

Clase 17

(IO Actividad 61

Explique, en cada casilla, los pasos empleados para factorizar los polinomios dados.

o x*-16 Polinomio dado
(x* = A)(x*+ 4)
(x=2)(x+2(x*+4)
e k=1)*=(k=1) Polinomio dado

(k=1 + (k= )k = 1)* =(k = 1))

(KP=2k+1+k=-1DK>*-2k+1-k+1)

(k* = k)(k* = 3k +2)

k(k—1)(k=1)k-2)

k(k=1)* (k= 2)

e ab®>+ 1) +3abb+ 1) Polinomio dado

ab+NbB*-b+1)+3ablb+1)

alb+1)(®*-b+1+3b)

alb+NB*+2b+1)

ab+Nb+1)7°

alb+1)°

44 108x° + 4y° Polinomio dado

4Q27x° - y?)

43X - )(9x* + 3xy + y?)
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Bimestre: Il Numero de clase: 17 Matematicas 8

€ Analice cémo se factorizé completamente la expresion 3x°y* - 3x%y? - 18xy>.

3x%y* - 3x%y* - 18xy® = 3xy” (x*- 3x - 6) Sacando el factor comun 3xy®

= 3xy2 (x +2)(x-3) Factorizando el trinomio x¥*-3x-6

G Ahora factorice completamente los siguientes polinomios. Justifique cada paso.

Pasos Justificacion
a) 9% - 36xy + 36y’ = :

9x? — 36xy + 36y° =
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Clase 18
(D) Actividad 63

Clase 18

(IO Actividad 63

Analice cada paso de la factorizacion dada y escriba la expresién que corresponde a cada espacio. Para
ello, tenga en cuenta la ayuda.

O C+2¢+2y+2y7 -y = )+ 2P+ 2y +2y°
=( )%+ xy +y?) + 2( )
= Jx-y+2)

Ayuda: xX*-y*=(x-y) (x> +xy +y?)

€) x*-16y* - 4xPy + 16xy° = (x* + 4y?)( ) - 4xy( )
= (x* - 4y’)( )
=+2( )x-2y)
= )x-2)

Ayuda: x*-y>=(x-y)(x+y)
(X* -2y +y*) = (x-y)?

exz— 10x+25+ax*-25a=(__ Y +a(x*-25)
=(x-5%+a(_ )(x-5)
=(_ J)Ix-5+a(x+5)]

= (x - 5)( )

Ayuda: ax-ay=al(x-y)
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Bimestre: Il Numero de clase: 18 Matematicas 8

€ siaunalamina cuadrada de lado b + 3 se le hacen 4 huecos cuadrados de lado g, (ver figura 1),

determine la expresion algebraica que determina el area de la superficie resultante y luego
factoricela.

b+3

b+3

Figura 1

€) Factorice las siguientes expresiones algebraicas:

a) (x + 4 - 49 b) x* — (y + 2)°

Q) (x=17=(y-1y d) 2y* - 50y
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Factorice los polinomios dados teniendo en cuenta la sugerencia dada a la derecha.

€ 5a*+a Factor comun

e a+a-ab-b Factorizacion por agrupacion

€ 9x*-12xy + 4y? Trinomio cuadrado perfecto

14 (24 34
O x*-7x+10 Trinomio de la forma x* + bx + ¢

e x*-100 Diferencia de cuadrados

0O 6y*-y-2 Trinomio de la forma ax* + bx + ¢

o (54 (54

€) 6a°b - 6a*b*-9a°b* +9ab*  Factor comun - Factorizacién por agrupacion - Diferencia de cuadrados

0 ax® - 5ax* + 4ax> Factor comun - Trinomio de la x* + bx +c - Diferencia de cuadrados
0 %yz -16b° Diferencia de cuadrados
Q (85 (92
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Bimestre: Il Numero de clase: 19 Matematicas 8

(& EY-WE N Esta clase tiene video

Tema: Lineas y puntos notable en un trianqulo. Mediatrices

Utilice el compas para

0 Determine el punto medio de cada uno de los siguientes segmentos. hacer la construccion
B
) /
C D
w
\ T
S

G

P H
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Trace una recta perpendicular a cada linea recta dada. Utilice el compds para la construccion.

0 Perpendicular que pase por el punto C.

En estos casos, el punto
es exterior a la recta.

Q Perpendicular que pase por el punto H.

¢{Cambia el proceso de

ePer endicular que pase por el punto S FnSH RS E [P
P quep P P ’ estd sobre la recta?
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Bimestre: Il Numero de clase: 19 Matematicas 8

Observe el proceso para trazar las mediatrices en el triangulo ABC.

Primero. Con el compas, y haciendo centro en el

La mediatriz de un segmento es o
vértice A, se traza un arco como se muestra en la

una recta perpendicular que pasa

por su punto medio. Imagen.
B
C A
Segundo. Con la misma abertura que se usé en el Tercero. Se traza una recta que pase por los dos
paso anterior y haciendo centro en el vértice B, se puntos que se generaron en el paso anterior.
traza un arco que corte al arco anterior. Este arco
genera dos puntos.
B B
C A C A

Cuarto. Se hace el procedimiento sobre el segmento Quinto. Se hace el procedimiento sobre el segmento
BC. Realice esta construccion. CA. Realice esta construccion.

B B

C A C A
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Clase 20

(IO Actividad 69

IL

Trace las tres mediatrices en cada uno de los siguientes triangulos. Escriba la clasificacién
segun la medida de los
o | angulos y las medida de los

lados en cada triangulo.
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Encuentre el circuncentro en cada uno de los siguientes tridngulos y trace la circunferencia circunscrita.

El punto de corte entre las tres El circuncentro es el
mediatrices de un tridngulo se centro de la circunferencia
llama circuncentro. circunscrita al triangulo

l‘/-,'?

circuncentro

e Responda las siguiente preguntas:

a) ;Qué diferencia hay entre el circuncentro de un tridngulo acutdngulo y el circuncentro de un triangulo
obtusangulo?

b) ;Qué diferencia hay entre el circuncentro de un tridngulo acutdngulo y el circuncentro de un tridngulo
rectangulo?

) ;Qué diferencia hay entre el circuncentro de un tridngulo rectangulo y el circuncentro de un tridangulo
obtusangulo?
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(@ EYL-WAN Esta clase tiene video

Tema: Lineas y puntos notable en un trianqulo. Bisectrices

) Observe la manera en la que se traza la bisectriz de un angulo.

Primero. Se dibuja el dngulo.

Segundo. Con el compas, y usando cualquier

abertura, se traza un arco que corte los dos lados B

del dngulo. Se marcan los puntos de corte, en E

este caso con las letras Dy E. C

Tercero. Haciendo centro en D, se traza una Cuarto. Se traza la recta que pasa por el vértice
circunferencia y haciendo centro en E, se traza del tridngulo y por el punto F.

otra circunferencia, congruente, que corte a la
circunferencia anterior. Se marca el punto F.

o~
=y

A

n

9 Lea la siguiente definicion y luego, responda las preguntas que siguen.
La bisectriz de un dangulo es una semirrecta que lo divide en dos angulos congruentes.

a) Si un angulo mide 900, ;de qué medida es cada uno de los dangulos que genera su bisectriz?

b) La bisectriz de un dngulo generd dos dngulos de 110° cada uno. ;De qué medida era ese angulo?

) ;La bisectriz puede dividir un angulo en dos angulos de medidas 45° y 90°7 Explique su respuesta.
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Bimestre: Il Numero de clase: 21 Matematicas 8

Trace la bisectriz en cada uno de los siguientes dngulos.

/// \\
V% \\
pd \
yd
B
~ \
N~ T \\\
~—
\\ \\
a) Estime la medida del dngulo By escriba su valor. a) Estime la medida del dngulo Ty escriba su valor.
b) Con esta estimacion, jcual es la medida de cada b) Con esta estimacion, jcual es la medida de cada
uno de los dngulos que genera la bisectriz? uno de los dngulos que genera la bisectriz?
- — | w
~_ l
~_ l
~—_ l
" /
—///// /
a) Estime la medida del dngulo Hy escriba su valor. a) Estime la medida del angulo W y escriba su valor.
b) Con esta estimacion, jcual es la medida de cada b) Con esta estimacion, jcual es la medida de cada
uno de los dngulos que genera la bisectriz? uno de los dngulos que genera la bisectriz?
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Construya el triangulo indicado. Luego, trace las bisectrices.

Intercambie su guia
0 Triangulo equilatero de 5 cm de lado. con otro comparero
y pidale que revise
su construccion.

€) Triangulo obtusangulo isésceles.

e Tridngulo rectangulo escaleno.
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Bimestre: Il Numero de clase: 22 Matematicas 8

Clase 22

) Leala siguiente informacién.

La tres bisectrices de un triangulo se cortan en un punto llamado incentro. El Incentro es el centro de una
circunferencia inscrita en el respectivo triangulo.

Recuerde que las
marcas sobre los
angulos indican que
son congruentes

9 Trace las bisectrices en cada tridngulo, encuentre el Incentro y trace la correspondiente
circunferencia inscrita.

a)




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 22

En cada tridngulo, trace con color rojo las mediatrices y con color verde las bisectrices. Luego, responda
las preguntas.

a) jQué tipo de tridngulo es?

b) ;Qué particularidad observa en las lineas trazadas?

c) iEn qué lugar estan ubicados el circuncentro y el
incentro?

e a) ;Qué tipo de tridngulo es?
b) ;iQué particularidad observa en las lineas trazadas?
c) iEnqué lugar estdn ubicados el circuncentro y el
incentro?

a) jQué tipo de tridngulo es?

b) ;Qué particularidad observa en las lineas trazadas?

c) iEn qué lugar estan ubicados el circuncentro y el
incentro?
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Bimestre: Il Numero de clase: 23 Matematicas 8

(@ EYL-WXER Esta clase tiene video

Tema: Lineas y puntos notable en un tridnqulo. Medianas

Dibuje los segmentos teniendo la longitud dada. Luego, ubique su respectivo punto medio.

0 Segmento de 3 cm

Nombre
el punto
medio con
laletra M

G Segmento de 9,4 cm

0 Segmento de 10,5cm

@) Leala siguiente informacion:
0 © &6 0 6 & 6 6 0 6 0 6 & 6 &6 0 6 6 0 6 O 06 O 0 6 0 6 O 6 & O O 06 O 6 O 0 O O 6 O 6 O O 0 0 O O O 0 o o

La mediana en un tridngulo es el segmento que une un vértice con el punto medio de lado opuesto.

En un triangulo se pueden trazar tres medianas. A continuacién se muestra el proceso para trazar
las medianas al triangulo LJK.

Primero. Se ubica el punto medio de
cada uno de los segmentos que forman
el triangulo. N

m N es el punto medio del segmento JL.
= M es el punto medio del segmento LK.
m 7/ es el punto medio del segmento KJ.
K
Z .
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Segundo. Se trazan los segmentos que unen el punto medio de cada lado con su respectivo vértice opuesto.

N
4 M
JO J/
z K
L L
N N
° M M
J e J
Z K Z K

Finalmente las tres medianas.

(IO Actividad 78

Determine las medianas de los siguientes tridngulos.

o 4 (2 F

B D E
¢ .C . .

Tridngulo obtusangulo Tridngulo acutangulo

© N

s 2 .’ Triangulo rectangulo.
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Bimestre: Il Nudmero de clase: 23 Matematicas 8
(1D Actividad 79
Lea la siguiente informacion:
‘l% 5 0
(10 Actividad 80
0 Use la regla y el compas para construir un tridngulo equilatero de 6 cm de lado. Luego, trace las
medianas y encuentre el baricentro.

El punto de corte
entre las medianas
de un triangulo se

llama baricentro.

Q Use la regla y el compas para construir un tridngulo isésceles. Luego, trace las medianas y encuentre
el baricentro.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 61



Matematicas 8

Bimestre: Il

Numero de clase: 24

(@ EYL-WX:W Esta clase tiene video

Tema: Lineas y puntos notables del triangulo. Alturas

A continuacion se muestra el proceso para trazar las alturas de un triangulo acutangulo usando una

escuadra y unaregla.

®  Primero, se traza una recta perpendicular al lado AC del triangulo y que pase por el vértice B.

~

s E 1( -
f—\o
f—m
-
,HHI”}'[‘HHIHH’HH
OL 6 8 ’ , 9’ ’ l ’ ‘HW|QHHIHHIH”’H” [ ”I”“I””l””l
S 14 € Z L ! 0’ 6 8 I
Il i HI””I”H[
iuys‘l“n?ll LII g‘l St vl €1 L ) \ Z L
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Bimestre: Il Numero de clase: 24 Matematicas 8

0 Observe el tridngulo y escriba los pares de segmentos perpendiculares

C

A D B
Q Nombre los vértices de cada triangulo acutangulo; luego, trace las alturas en cada uno.

a) . b)

Aulas sin fronteras @ 63




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 25

Clase 25

(IO Actividad 83

IL

o Lea la siguiente informacion.

En un tridangulo

rectangulo solo Las otras dos
hay que trazar alturas son
la altura sobre la los catetos del
hipotenusa. triangulo.
| X
~VAR W~
€) Trace las alturas sobre los siguientes triangulos.
a) B A
b) D e
C L
E ¢ °F

[ Y XU IR 1010 (= = LT @



Bimestre: Il Numero de clase: 25 Matematicas 8

0 Lea la informacion y observe los triangulos.

El punto de corte entre las alturas de un tridngulo recibe el nombre de ortocentro.

A c A
L
B C
B
_C
o

Ortocentro 7 Ortocentro
El ortocentro en un triangulo rectangulo esta El ortocentro en un triangulo obtusangulo esta
ubicado en el vértice que forman los catetos. ubicado exterior a él.

9 Construya un tridngulo equilatero de lado 8 cm, trace las alturas y localice el ortocentro. Luego,
escriba en dénde esta ubicado el ortocentro en un triangulo acutangulo.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 65



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 25

En cada tridngulo trace las alturas y ubique el ortocentro.

o G

E e B
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Bimestre: Il Numero de clase: 26 Matematicas 8

=3
[0 Actividad 86 |

Clase 26

(IO Actividad 86

Lea con atencion cada pregunta; luego, marque la respuesta que considera correcta. Justifique su eleccion.

o ¢En qué tipo de tridngulo coincide una altura con un lado?

A. En el tridngulo obtusédngulo B. En el tridngulo rectangulo

C. En el tridngulo equildtero D. En el tridngulo acutangulo isésceles

Q El ortocentro en un tridngulo rectangulo se encuentra
A. Dentro del triangulo B. En el vértice del tridngulo

C. Fuera del tridngulo D. Sobre la hipotenusa

€) En una oficina, Carlos debe ubicar un teléfono a igual distancia de los escritorios de sus tres
secretarias Andrea, Merly y Claudia. De las siguientes opciones ;cual cree usted que Carlos debe
escoger para determinar el punto donde debe quedar ubicado el teléfono?

A.Trazar las mediatrices y ubicar el circuncentro B. Trazar las bisectrices y ubicar el incentro

C.Trazar las medianas y ubicar el baricentro D.Trazar las alturas y ubicar el ortocentro

Una cada definicion con el nombre correspondiente.

1. Recta perpendicular a un lado del tridngulo en su punto medio. Ortocentro
2. Punto de interseccién entre las bisectrices. Altura

3. Segmento perpendicular desde uno de los vértices hasta el lado opuesto. Mediatriz
4. Punto de interseccion entre las mediatrices. Bisectriz
5. Segmento que une un vértice con el punto medio del lado opuesto. Incentro
6. Divide el angulo en dos dangulos congruentes. Baricentro
7. Punto de interseccién entre las alturas. Mediana
8. Punto de interseccién entre las medianas. Circuncentro

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 67



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 26

Observe con atencidn las lineas trazadas en cada tridngulo y marque qué lineas son.
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Bimestre: Il Numero de clase: 26 Matematicas 8

/
—
—
-
En todo tridangulo se pueden identificar las siguientes lineas notables: mediatrices, /
bisectrices, medianas y alturas.

G

La mediatriz de un segmento es una recta
perpendicular que pasa por su punto medio. El punto
de corte entre las mediatrices de un triangulo se llama
circuncentro.

La bisectriz de un dngulo es una semirrecta que lo
divide en dos dngulos congruentes. En un tridngulo, la
bisectriz, se considera como un segmento. El punto
de corte de las tres bisectrices de un tridngulo se
denomina incentro.

La mediana en un triangulo es el segmento que
une un vértice con el punto medio del lado opuesto.
El punto de corte entre las medianas de un tridngulo
se denomina baricentro.

La altura de un tridngulo es el segmento
perpendicular que va desde un vértice hasta la
recta que contiene al lado opuesto a este. Las tres
alturas de un tridngulo se cortan en un punto
llamado ortocentro.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 69



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 27

(@ EYL-WHA Esta clase tiene video

Tema: Congruencia de triangulos, criterios de congruencia

(IO Actividad 89 Dos segmentos

Utili I determi (les de los siquient ¢ ¢ son congruentes
ilice regla para determinar cudles de los siguientes segmentos son congruentes. .
glap 9 9 9 cuando tienen la

o G E 1 misma longitud.

A B

Mida los siguientes dngulos y una con una linea los que tienen la misma medida.

Dos angulos
son congruentes

cuando tienen la
misma amplitud.

V//z

TO @ AUIGS SIN FTONTEIAS « « v e vnenntntntun ettt ettt ettt et tat ettt eaeaetneaneneeneaneneeueaneneuesnenseneenessenseneasenseeenensennes @




Bimestre: Il Numero de clase: 27 Matematicas 8

Calque cada par de figuras y determine cuales son congruentes.

P AANEY
DD

®

>

Los siguientes pares de triangulos son congruentes. Seleccione la proposicion correcta. De ser necesario,
use alguna herramienta que le permita verificar su respuesta.

QO A,

a) 4ABC = 4A B, C,
\ \ b) AACB = 4A B, C,
C C, ) 4CBA = 4B A, C,
(2% D
i\ a) 4DEF = 4GIH
W b) ADFE = AIGH
C) AEFD = 4HIG
E F
! a) 4JKL = AMNO
b) 4JLK = A40NM '
C) 4LKJ = AMNO

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 71




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 28

(@ EYL-WX: B Esta clase tiene video

Tema: Congruencia de triangulos, criterios de congruencia

€) Lea con atencién la siguiente explicacion.

En el cuadrado ABCD, se trazé la diagonal descrita por el segmento BD, asi que el cuadrado quedé dividido
en dos tridngulos: AABD y ABCD. Vamos a demostrar que estos dos tridngulos son congruentes.

D C
1 Dos triangulos son
congruentes cuando
sus angulos internos
y sus segmentos
correspondientes son

congruentes entre si.

Podemos observar que AB = BC y AD = CD, ya que son lados de un cuadrado.

De otro lado, BD = BD, pues son el mismo segmento.

Ademas, ZBAD = £BCD, porque ambos son rectos.

También se tiene que debido a que los dos tridngulos son rectangulos e isésceles, ZDBA = £ZDBC
y £BDA = £BDC.

m De donde se puede concluir que AABD y ABCD son congruentes.

€) Lealainformacion.
Para determinar que dos triangulos son congruentes se usan los criterios de congruencia. Uno de los
criterios es Lado-Lado-Lado, que se abrevia (LLL).

Estos triangulos

A son congruentes Si los tres lados de
un triangulo son
respectivamente
congruentes con
los tres lados de

otro triangulo,
entonces los dos
B ¢ triangulos son

N congruentes.

72 @ AUIGS SIN FTONTEIAS « «cvevnenntntntun ettt ettt ettt et tat ettt eneaetneanenetneaneneeueaneneueenenseneenesenseneasenseneenensennes @



Bimestre: Il Numero de clase: 28 Matematicas 8

Coloree del mismo color los triangulos que sean congruentes entre si.
1 8
11
10 12 14
10
16
11
13
14 13 12
10 12
11
16 14
(D Actividad 95

Al dibujar una diagonal en un rectangulo, ;se forman dos triangulos congruentes entre si? Justifique su
respuesta.

14

A C
a.
B b. D

(IO Actividad 96

Complete la tabla de tal manera que los tres tridngulos sean congruentes entre si. Tenga en cuenta la
desigualdad triangular.

Triangulo Lado Lado Lado

AABC E AB=6 E BC= : AC =
.................... ADEFEF:m
..................... A GHI




Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 28

Cada par de triangulos es congruente entre si, entonces escriba cada proposicion correctamente. Lea
detenidamente el ejemplo del punto 1.

B B, AABC = 4A B, C,
A A Porque
AB = A, B,
BC=B,¢
¢ . AC=AG

O Y U IR S T E 0] 811 = KT @



Bimestre: Il Numero de clase: 29 Matematicas 8

(@ EYL-WI B Esta clase tiene video

Tema: Congruencia de triangulos, criterios de congruencia

Observe y lea con atencién el criterio de congruencia de triangulos Lado-Angulo-Lado (LAL).

A { B
Al trazar en el rectangulo
ABCD una de sus diagonales
se generan dos tridngulos T T
congruentes.

C ! D

Estos dos triangulos son congruentes debido al criterio (LAL):

® Los segmentos AB = CD, AC = BD porque son lados opuestos de un rectangulo.
m Fl £ZBAC = £CDB ya que son rectos.

m Entonces 4ABC = ADCB

A

D
B E / :
¢ F

2

“Si dos lados de un triangulo y el
angulo comprendido entre ellos son
respectivamente congruentes con dos
lados y el angulo comprendido entre
ellos de otro tridngulo, entonces los
dos triangulos son congruentes”.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 75



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 29

Utilice el criterio de congruencia de triangulos LAL para construir un tridangulo congruente a cada uno
de los siguientes tridngulos. No olvide usar regla, compas y transportador si es necesario.

(1 2
12 1
70°

o 10

e 11
9
©
27 27
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Bimestre: Il Numero de clase: 29 Matematicas 8

-

Escriba los segmentos o los angulos de tal modo que se pueda concluir
la congruencia entre ambos tridngulos aplicando el criterio indicado.

A D
C F
B E
€) criterio LLL
AB = ~ =DF BC=FEF
€) Criterio LAL
= B=1 =

(IO Actividad 101

Escriba verdadero (V) o falso (F) segln sea el caso, y justifique su respuesta si escribié Falso (F). Si
escribié Verdadero (V), escriba en virtud de qué criterio lo hizo. Tenga en cuenta los criterios vistos.

o D Dos triangulos son congruentes si tienen dos lados congruentes.

Q D Dos triangulos equilateros con el mismo perimetro son congruentes entre si.

e D Dos triangulos son congruentes Unicamente si es posible establecer la congruencia entre todos
los lados y dngulos correspondientes de los mismos.

o D Dos tridngulos rectangulos cuyos catetos son congruentes, son congruentes.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 77



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 30

(@ EYL- 3]0l Esta clase tiene video

Tema: Congruencia de trianqulos, criterios de congruencia

(IO Actividad 102

I

Lea atentamente el tercer criterio de congruencia de triangulos. Realice una comprobacion en su
cuaderno.

Dado el tridngulo 4ABC, dibujemos un segmento B, C;= BC y dos angulos tales que sus vértices sean
respectivamente B,y GGy que ademds o=« y v, =. Los lados no coincidentes de los dngulos se
encontrardn en un punto A, de tal modo que el tridngulo 4ABC= 4A; B, C,.

A

“Si dos angulos de un triangulo
y el lado comprendido entre
ellos son respectivamente
congruentes con dos angulos
y el lado comprendido de otro
triangulo, entonces los dos

B triangulos son congruentes”.

78 @ Aulas sin fronteras - «----- l



Bimestre: Il Numero de clase: 30 Matematicas 8

Determine el criterio de congruencia para cada par de triangulos congruentes y escriba los lados
y angulos correspondientes congruentes entre si.

o

A D

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 79



Matematicas 8 Bimestre: Il Numero de clase: 30

Lea la informacion y determine si cada par de triangulos es congruente. Justifique su respuesta.

€ AB=A;B,

LBAC=/B,A G

LABC=LA,B,C

€ 1BAC=/B,AC,

LABC=LA,B, G

LACB= /LA, G B,

© 2B=4F,

BC=B,(,

AC=A, G,

Identifique los triangulos congruentes. Justifique su respuesta.

2 4

2
3 [ ]
6
. 5
6 3
3 0
. 2 3
53¢ o
53¢
3

4
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Bimestre: IV  Numero de clase: 1 Matematicas 8

(& Y- B Esta clase tiene video

Tema: Simplificacion de fracciones algebraicas

Lea la siguiente informacion.

Una fraccion algebraica es el cociente entre dos expresiones algebraicas, donde
cada una es un monomio o un polinomio.

o Escriba 5 ejemplos de fracciones algebraicas.

a) Ejemplo 1: b) Ejemplo 2: ) Ejemplo 3: d) Ejemplo 4: e) Ejemplo 5:

Q Simplifique las siguientes fracciones algebraicas representadas por monomios. Para ello, utilice las
propiedades de la potenciacién y exprese el resultado con exponentes positivos.

Simplificar una
15xy . .
a) —=— = fraccion algebraica
3y significa convertirla
en una fraccion
equivalente cuyos
términos sean
o) 27xy° primos entre si.
36yz
24b°c’d
-8ab"c?
1257520t
5,,145-22[-10 =

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 1



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 1

o Encuentre el numerador o el denominador de las siguientes fracciones algebraicas.

ab b
2.3
b) 6mn =2mn’
I 1
3a8%bh°c 3a’b’c
a9 54x°y"z _ 6
A 7xyz’

G Resuelva la siguiente situacion.

Una parcela rectangular ha sido destinada para el cultivo de
guayaba agria; su area esta dada por la expresion algebraica
A =630°p’r y sulargo por la expresién | = 420°pq. Escriba la
expresion algebraica que determina el ancho de la parcela.

I=420%p%q
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Bimestre: IV  Numero de clase: 2

Clase 2

(IO Actividad 3

ik

0 Lea la siguiente informacion para la simplificacion de fracciones
cuyos términos son polinomios y observe el ejemplo.

Por ejemplo:

4a’b® _ 4a*b® _ 1
24a%b® - 36a°b* 12a°b* (2 - 3b) 3a(2-3b)

Se factorizan |os polinomios del numerador y/o el denominador y se simplifican los factores comunes.

Matematicas 8

€) simplifique las siguientes fracciones algebraicas.

72 =25

a J—
72-125

a’+3a+2

S

a’+5a+6

a’ +1

at-a*+a-1

X

) =
3x%y + 3xy?

o 3b%—4b-15
b>-5b+6

Aulas sin fronteras @ 3



Matematicas 8 Bimestre: IV Numero de clase: 2

Complete cada expresion para que las fracciones sean equivalentes.

Dos fracciones

algebraicas A y £
B "D

son equivalentes si los
productos cruzados Es decir

son iguales. A-D=B.-C

9 6x*+7x-3 _ (2x+3)
- y

e : v 1

18t2-27t+10  6t-5

O U1 R T 10010 =) £ SR @



Bimestre: IV Numero de clase: 2 Matematicas 8

) Coloree del mismo color las fracciones algebraicas de la tabla que son equivalentes.
3a’b+9ab b-2a . 9g’b-ab - ab+3b 9a -1 . 3ab?-6a%b
6a’ g 3ab® g 3ab? g 2a* g 3b g 9a’b®

9 Tarea. Encuentre la dimension que hace falta en cada una de las figuras geométricas.

a) Area=z>-81,largo=z+9

b) Area = 9a° — 6ab + b?, Ancho=3a-b

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 5



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 3

(@ EYT- 3] Esta clase tiene video

(10 Actividad 6

I

o Lea los pasos que se deben seguir para multiplicar fracciones algebraicas.

m Se factoriza el numeradory el denominador de cada fraccién, si es posible.
® Se multiplican los numeradores entre si'y los denominadores entre si.

= Se simplifican los factores comunes.

e Multiplique las siguientes fracciones. Use el procedimiento descrito en el numeral anterior.

3 4 2
3) -2y 10T b) -5t A=
5¢*  3x%? 6u’
3 5 503
C)4L.5p_q: d)ﬂ-(3a+6)=
29 2p 30+6
3
180 2y o o x . a_
4y2 -6y X2 a+x a X
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Bimestre: IV  Numero de clase: 3

Escriba cada multiplicacion como una expresion racional y simplifique.

Matematicas 8

Tenga en cuenta
que, si es posible,
debe factorizar antes
de multiplicar.

Y luego, debe

simplificar los

factores en el
numeradory el
denominador.

o—4a+14 =9a-12 _ 2 x*-y®  x+3 _
9a+12 10a+35 x*-2x-15 x-y

o 3ab’-27a¢ 1 _ o6x3+2x—3x2—1 L 2x+1

3 ab + 3ax 2x -1 3x2+1
5 xX*-4  x*-9 _ o 2c’-6¢c 2’ +3c-20 _
3x-9 2x+4 2c2+c-15 6¢c%-18¢

Aulas sin fronteras @ 7



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 3

Encuentre el area de las siguientes figuras geométricas.

o

4x -8
2x -4

8x +4
16x -8

t-3
2t-6

radio =

0 Encuentre el volumen de la siguiente figura geométrica.

x*-9
x’-x-6
x+4
X X+3
X+4
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Bimestre: IV  Numero de clase: 4 Matematicas 8

Clase 4

(IO Actividad 9

ik

o Lea la informacion que se debe seguir para dividir fracciones algebraicas.

Para dividir dos fracciones algebraicas, se multiplica el dividendo por el inverso multiplicativo
del divisor. Por ejemplo si Ay B son expresiones algebraicas se tendria que:

A C A D

B D B C

0 Resuelva las divisiones planteadas.

6a’ | 12a° _
56 80b

) 12x . 3
5y 10y

0 18a°b*c? | 3ab’c’r’ _

11r’w? 33rw°

e Factorice, en caso de ser posible, las expresiones; luego, resuelva las divisiones.

h-1 4h -4
a) - =

3 6h

t'-t* _10e-10t

A7+ 12t 4t+12

2 —
)Z+3Z 18+(Z_3):

Z

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 9



Matematicas 8

Bimestre: IV  NuUmero de clase: 4

Resuelva las siguientes divisiones teniendo en cuenta que en todas
las expresiones se factoriza y simplifica antes que dividir.

o a’-b? . a-b _

a+1 a’-1

2 ¥ b>+7b+12 . b*>+3b+9
b*+b-12 b*-27

®-3cd+2d>  c-2d _
ox+cy-dx-dy x+y

o 10x*-2x | 5x°-11x+2 _
18x° 4x -8

e nx — ny +2mx - 2my
3x-3y

+(8m+4n)=
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Bimestre: IV  Numero de clase: 5 Matematicas 8

Clase 5

(IO Actividad 11

Il

Tres estudiantes realizaron la siguiente operacién. Observe lo
que cada uno hizo y la justificacion que cada uno di6 al ultimo
paso realizado. Responda cudl de los tres estudiantes tiene razén.
Justifique su respuesta. I

Estudiante 1
Escribi 0, porque cuando simplifico no queda nada

X+ 1 X+ 1 X+ 1 1 x+1 0
+ = c = =— enelnumerador.
X 1 X x+1 x(x+1) x
Estudiante 2
el g penc 1 e Me dio ese resultado porque al simplificar lo Unico
+ = . = = que queda es x.
X 1 X x+1 X(x+1)

Estudiante 3 Cuando simplifico, estoy dividiendo el numerador

x+1  x+1 _ x+1 1 _ x+1 _ 1 entre el denominador entre x + 1; por eso en el

X 1 X x+1 x(x+1) ~ x  numerador obtengo 1y en el denominador x.

Respuesta y justificacion.

0 A continuacién se muestra un ejemplo en el cual se simplifica una expresion algebraica en la que
hay mas de una operacién de divisiéon o de multiplicacion. Lea atentamente la informacion.

Para simplificar la siguiente expresion, se siguen los pasos que se enuncian a continuacion:

3a 8, ¢
4 9a 3a°
2 2
Paso1.£.8—b- 3a (escribir el inverso multiplicativo de < )
4 9a 3a®
2
Paso 2. 1.2 -a—(simpliﬁcar)
1 1
2a® L ) .
Paso 3. —— (multiplicar numeradores entre si y denominadores entre si)
c

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 11



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 5

9 Simplifique las siguientes expresiones

-
2a 5x  5a
a) . _——=
b*  4a* b
30-3 a+1 | a‘+a

20+2 a-1 FP+a-2

fP-8f+7 f-36 ' -f-42 _

FP-11f+30 -1  fP-4f-5

a a’+1 N a+a Cx+8
3a-6 | 6a-12  x-3

8p°-10p-3  4p°-9  8p’+14p+3 _

6p°+13p+6 3p°+2p  Op+12p+4
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Bimestre: IV  Numero de clase: 5 Matematicas 8

0 Considere el siguiente triangulo. Si su area es 3s” + 7s + 2, y su base 3s + 1, determine su altura.

A

G Considere el siguiente cuadrado. Si su area es a* + 18a + 81, y su base a + 9, determine su altura.

Escriba las expresiones racionales que completan el esquema.

a-b
I:I 2d+ab-b
a-ab
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Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 6

Tema: Adicidon y sustraccion de fracciones algebraicas

Calcule el maximo comun divisor (m.c.d.) de los siguientes conjuntos de nimeros.

€ 45,18,27}

Recuerde que...
El m.c.d. de dos o
mas numeros es
el mayor de los
divisores comunes
de dichos nimeros.

€) (32,48, 40} € 24,72,120}

) Lea los pasos para hallar el maximo comun divisor (m.c.d.) entre dos monomios.

Primero. Calcular el maximo comun divisor de los coeficientes.
Segundo. Identificar las variables comunes entre los monomios, con su menor exponente.

Tercero. Escribir el producto entre el m.c.d. de los coeficientes y las variables comunes a todos los
monomios con el menor exponente.

€) Encuentre el error que cometio Juana al hallar el m.c.d. de los monomios 15a°b” y 21a%b‘c.

Elm.cd.de 15y 21 es 3.

Las variables comunes entre los monomios
con el menor exponente son a’, b%, ¢

Por lo tanto, el m.c.d. de los dos monomios
es 3ab’c.

E I Y XU IR R 1010 (S = TR @




Bimestre: IV  Numero de clase: 6

Matematicas 8

¢Cual es el m.c.d. de los siguientes polinomios? Escoja una de las tres posibles respuestas.

@ 2m*-6m-20 ; 6m*-24
Respuesta 1: 2(m - 2)
Respuesta 2: 2(m + 2)

Respuesta 3: 2(2 - m)

€) 3p°+15p* ; 4p* +500p
Respuesta 1: p(p + 5)
Respuesta 2: p’(p + 5)

Respuesta 3: p(p - 5)

e x5 —x2y4 ; x4 - 2x3y +x2y2
Respuesta 1: x’(x - )
Respuesta 2: x(x — y)

Respuesta 3: x’(x - )

O x*+6x+9; x*-9
Respuesta 1: (x + 3)
Respuesta 2: (x - 3)

Respuesta 3: (x + 3)’

®

Aulas sin fronteras @
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Matematicas 8

(@ EYL-WAl Fsta clase tiene video

Bimestre: IV NuUmero de clase: 7

Tema: Adicidon y sustraccion de fracciones algebraicas

Complete la siguiente adicion de fracciones algebraicas
siguiendo cada paso hasta llegar a la respuesta.

8a’b N 6a’b?
4ab® 4ab®

12ab®
+

4ab?

Se suman los numeradores y se

escribe el denominador comun.

Se factoriza el numerador.

Se simplifica (si es posible).

8a’b N 6a*b’ N 12ab®> _ 4a+3a®b + 6b°

Por lo tanto,

4ab®  4ab?® 4ab®

Realice las siguientes adiciones.

2x%y N 5%% _

xX+y xX+y

2b°
A
m? 2mn n?
+ + =
m+n m+n m+n

16 @ AUlas SiN frONTEras « «««cevvveeeermneeeiunnaeens
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Bimestre: IV  Numero de clase: 7

Determine el perimetro de cada figura.

a
a’-16
a+6
2a+4
3a-6
2a+4
(3 2 a’+10a+5
a+a-6

2a’+38a+8
a+a-6

a’-2

a-1
a’-5a = A
a-1

6a-1

a-1

Matematicas 8

Aulas sin fronteras @
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Matematicas 8

Clase 8

(IO Actividad 21

Il

Bimestre: IV  NUmero de clase: 8

Una cada par de monomios con el minimo comuin multiplo (m.c.m.) correspondiente.

€ 25a°bc;10a%*
€ 81ab’c’;7a%’c
€ 124°%°;5abC
@ 16a’bc*; 18ab*
© a'v’c;avc

0O 15d°c*;30a°b°

Halle el m.c.m. de los siguientes polinomios.

0m2+m—6;m2—9

60a®b’c®
a®b’c®
Recuerde que...
144a°b*C El m.c.m.de dos o
ab’c

mas expresiones es
el menor miltiplo
50a*bc* comun de dichas
expresiones.

81a*b°c®

30a°b°c*

€ 2p*>+3p-5;p*-1

€ W+ 13w+40;3w>+16w+5

04x—8;8x2—20

18 @ Aulas sin froNteras « «««eeevveeeeeennaeees
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Bimestre: IV  Numero de clase: 8 Matematicas 8

Siga el paso a paso para realizar la suma de fracciones algebraicas con diferente denominador.

1 2x 1
+ +

x+1 x*-1 x-1

Se calcula el m.c.m. de los
denominadores.

Se escriben las fracciones
equivalentes con denominador
comun, hallando los nuevos
numeradores.

Se realiza la suma de fracciones
algebraicas con denominador
comun obteniendo que:

1 2x 1 4x
+ + =
x+1 x*-1  x-1 (x+1)(x-1)

Una con lineas cada adicién con su respectivo resultado.

l+l L+L a+L i+’|
a b a-b a-»b b b
a+b ab + 1 a+b b+a
a-b b b ab

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 19



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 8

Sume y simplifique las siguientes fracciones algebraicas.

1 2a+1 a
O 2, 9 .
a -4 a+?2 a-2

ew2+3+1=

wi+2w+1 (w+1)?

Determine el perimetro de cada figura.

__t
t*-2t+1

)¢
6x+12
_1
3x+6
x+12
12x+ 24
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Bimestre: IV  Numero de clase: 9

Tema: Adicion y sustraccion de fracciones algebraicas

Matematicas 8

Escriba la expresion que representa la diferencia entre el largo y el ancho del terreno que se muestra

en la figura.

a
a’-b?

Escriba los términos que faltan en las siguientes sustracciones.

o 12 5x* _ 3
e T T o
o 12a°b°c  7a°b’c 30a*b®c ..
Ssabc: T T P—
3 4a>-4  2a°-8a 22a-a*-20 _ ...
E 7 a — : 7 a

Aulas sin fronteras @ 21




Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 9

{Cudles de las siguientes sustracciones estan bien hechas? Identifique las correctas y corrija las incorrectas.

o 3m+2 _ 3-2n B

n-m _ 29n+24 e X 1 1 2
10m 3n 5mn 30n X“-xy x y-x y-x

/31 a b b* o p ~ 1 _ P’ +4p+1

@?-b> a*+ab ala*-b) p>-2p+1 p’+4p-5 (p-1P(p+5)

Resuelva las siguientes operaciones.

3 2
o 11a  2a+4 _ 0 7p°q + 5p°q
a+1 a+1 7P’q? rq’

923m_6= 02x2_3xy=

m*-3m m-3 4x*-9 8x-12

D I XU P R R T 0 T L= = LT @



Bimestre: IV  Numero de clase: 10

Matematicas 8

i//M//////////////////// I

Tema: Adicion y sustraccion de fracciones algebraicas

Conociendo el perimetro de cada figura, encuentre la longitud del lado desconocido en cada una.

14a+ 53

0 Perimetro = R —
2a°+ 14a+ 24

3
a+3
3 1
2a+8 2a+6
?

€) Perimetro = x+4

2(x-2)

x-1

2x-4
?
(IJ Actividad 32
Resuelva la siguiente expresion.
3a’b* o 21 10ab*c® | 5a°c®
7¢° 6a’b 14a° 7b

Aulas sin fronteras @ 23



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 10

Determine el drea de la regiéon no sombreada sabiendo el area
de la regién sombreada y las dimensiones del rectdangulo mayor X -y
como se ve en la figura.

Area sombreada = Sxy+7
X+6
3x
X+6
5y
xX-6

Resuelva las siguientes operaciones simplificando cuando sea necesario.

4 2 6
o 4a  3a" a'+2a _ G(3ny 6y )+4x _

a+1 a’*-1 8a 5z°  4x’z y?

9 m+p L m+p  m-p _ o(a+b)( b b _

m*+2mp+p*>* m-p m+p b a*-b> a*+ab |
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Bimestre: IV  Numero de clase: 10 Matematicas 8

Simplificacion de fracciones algebraicas

Para simplificar una fraccion algebraica, se divide el numerador y el denominador de la fraccién por
un polinomio que sea factor comdn de ambos.
Reduccidn de fracciones algebraicas a comin denominador

Dadas dos fracciones algebraicas, reducirlas a comun denominador es encontrar dos fracciones
algebraicas equivalentes con el mismo denominador.

1. Descomponemos los denominadores en factores para hallar el minimo comun multiplo, que serd el
comun denominador.

2. Dividimos el comun denominador entre los denominadores de las fracciones dadas y el resultado lo
multiplicamos por el numerador correspondiente.
Suma y diferencia de fracciones algebraicas

La suma de fracciones algebraicas con el mismo denominador es otra fraccién algebraica cuyo
numerador es la suma de los numeradores con el mismo denominador.

Para sumar fracciones algebraicas con distinto denominador, se halla primero el m.cm. de los
denominadores de dichas fracciones, luego se escriben las fracciones equivalentes y se suman los
numeradores que se obtienen dividiendo el denominador comun entre cada numerador.

Producto de fracciones algebraicas

El producto de dos fracciones algebraicas se obtiene al multiplicar todos los numeradores entre si

y también los denominadores para hallar respectivamente el numerador y denominador de dicho
producto.

Cociente de fracciones algebraicas

El cociente de dos fracciones algebraicas es otra fraccion algebraica

donde el numerador es el producto del numerador de la primera por el ‘ 4 .
denominador de la sequnda, y el denominador

es el producto del denominador de la primera

por el numerador de la segunda. Es decir,

se realiza una multiplicaciéon por el inverso

multiplicativo del divisor.

=2




Matematicas 8 Bimestre: IV Numero de clase: 11

(@ EY-W AN Esta clase tiene video
Un par ordenado es un

conjunto de dos elementos y

Tema: Funciones o .
un criterio de ordenacion.

€) Lealasiguiente informacion.

Si Ay B son dos conjuntos no vacios, el producto cartesiano entre
Ay Bnotado A X B, es el conjunto de todos los pares ordenados
cuyo primer componente es un elemento de Ay cuyo segundo
componente es un elemento de B.

Q La tabla dada a continuacién muestra el gusto que algunos estudiantes tienen por ciertas

asignaturas.
Estudiante (A) Asignatura (B) a) Elabore el diagrama de flechas de la relacion.
Pedro : Inglés
""""""" Maa  Matemdticas
""""""" Pedo | Histora
 Caude ngles
© Cauda | Cencas

X = {Pedro, Maria, Claudia}

Y = {Inglés, Matematicas, Historia, Ciencias}

R la relacién definida de X en Y por
R={(a,b) € A B, tal que a le gusta b}

b) Escriba R como un conjunto de pares ordenados
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Bimestre: IV  Numero de clase: 11 Matematicas 8

o Escriba el producto cartesiano X x Ysi X={1,2,3}yY={3,6, 7}.

€) Escriba como un conjunto de pares ordenados cada una de las relaciones numéricas definidas con
los conjuntos X'y Y del numeral 1.

a) Ri={x, y) EXXY /x <y}

Ri=

b)Re={xy) EXXY/x=1}
R:= ‘

QRs={x,y) EXXY/x+y>4}

Rs3=

o La siguiente grafica describe el comportamiento de dos magnitudes en el movimiento de un objeto.

x(m)
L e s s S
Posicion 50 A TN

s A N
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Matematicas 8 Bimestre: IV Numero de clase: 11

Con base en la gréfica, resuelva.

a) ;Qué magnitudes estan involucradas en la situacion descrita?

b) ;Qué magnitudes cambian en la situacién descrita?

) Indique para qué valor de t el objeto se encuentra a 75 m del punto de partida.

d) ;Durante cudnto tiempo permanecié sin moverse, es decir, no cambio su posicién con respecto
al tiempo?

e) ;Cudl es la posicion a los 50 segundos?

f) ;Cudl es la variable independiente y cudl es |a variable dependiente en esta situacion?

) ;Existe una relacién de dependencia entre las variables x y t? Justifique su respuesta.

G Observe detenidamente los diagramas de flechas correspondientes a las relaciones fy g. Indique
cual representa una funcién y cual no.

a) b)

28 @ AUIAS SIN frONTEras « «eveeeerrmeeeeemuaereennnnns



Bimestre: IV  Numero de clase: 12 Matematicas 8

Clase 12

a -
(IO Actividad 38

Ik

0 A continuacion se presentan relaciones representadas de diferentes maneras;
identifique cudles de estas son funciones y escriba el dominio y el rango.

a) Estudiantes Nota obtenida
Maria Excelente
Gonzalo
. Sobresaliente
Eliana
Calixto Bueno
Nidia Insuficiente
Luis
Deficiente
Ana
b)
N M

Q X y
-1 8
0 2
1 0
2 2
3 : 8
y
d 44
,,,,,,, P% I R R S S
o 24 - 0—4 fffffffffffffffffffff
! .
RPN SR S SN S
0 i x
-1 0 1 2 3 4 5

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 29



Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 12

Observe las graficas presentadas y para cada una, complete la tabla de valores en la que incluya cinco
valores para la variable x y los cinco valores correspondientes para la variable y.

y y

o 8 B(2,8) e 2]

6 3]

4 >

2 1|

A(1,1)
, — 9 ; ; X 0 X

_6 _4 _2 0 2 4 6 1 1 1 1 1 T T T T T
/P -1 1 2 3 4 5 6 7 8 9

o 1

-4 -2

-6 -3

(-2,-8)4 -8 —4|

X X

5 54
44 4
3 3
2 24
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Bimestre: IV  Numero de clase: 12 Matematicas 8

) Leala siguiente informacion.

A continuacién se muestra la grafica en donde a cada valor posible para la longitud x del lado de un
cuadrado, le corresponde un unico valor de y, que es el area del respectivo cuadrado.

y
204
184
16+
144 A medida que
124 cambia la longitud
104 x del lado, cambia

8- también el drea
6 y del cuadrado.

Es posible observar que el area depende de la medida del lado, teniendo en cuenta lo anterior es
posible definir “el area de un cuadrado en funcién de la medida del lado” con la siguiente expresion:

4

9 Construya en su cuaderno los cuadrados que se generan a partir de la tabla de valores

y=x*

La expresion y = x* también se puede escribir como f(x) = x*.

G Complete la siguiente tabla de valores teniendo en cuenta la grafica
del numeral anterior en la cual se representa como varia el area de un
cuadrado teniendo en cuenta la medida del lado.

: : : : Tenga en cuenta
X 1 ¢+ 3 ¢ 5 1 7 i 9 que x esta medido
S S SOt PP en centimetros.

o Responda en su cuaderno las siguientes preguntas.

a) ;Cudl es la variable independiente en la situacion del cuadrado y su drea?
4
b) ;Cudl es la variable dependiente en la situacion del cuadrado y su drea?

) ;iCual es la expresion general que determina el drea de un cuadrado de lado m?

d) ;Cual seria el dominio y cual serfa el rango en esta situacion?

L
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Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 13

Clase 13

o Observe la grafica con atencion.

La grafica dada muestra los kilometros construidos en la troncal del
Pacifico en funcion del niimero de aflos empleados para su construccion.

d(km)

160
150
140
130
120
110

100

90
80
704
60
50+
40
30
20
101

t(anos)

G Con base en la grafica anterior responda las siguientes preguntas:

a) ;Cuantos kildbmetros se construyeron en el primer afo?

b) iCuantos kilometros se construyeron entre el segundo y el quinto afio?

c) Determine el valor de d(2), es decir, el nimero de kildmetros construidos durante los primeros dos afos

d) Para construir los primeros 90 km, jcuantos afios se emplearon?

e) ;Cuantos kilémetros se construyeron durante los primeros 9 afos?

f) ¢;En que anos no se construyd ninguin kilometro en la troncal del Pacifico?

e Complete la tabla de valores relacionada con la situacién dada en la gréfica del numeral 1. Registre
8 valores diferentes.

t (anos)

d (kilometros)
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Bimestre: IV  Numero de clase: 13 Matematicas 8

Teniendo en cuenta la informacion de la grafica dada responda las siguientes preguntas.

Importaciones de café

TONELADAS

6000+ © B (1996, 6000)
5000+
40004

30004

0 A (1995, 2500)

® C (1997, 2200)
2000+ ©-1(2003,2000)

© D (1998, 1500) o H (2002, 1400)
1000+ + E(1999, 1000) * G (2001, 1200)

o F (2000, 350)
1 1 1 1 1 1 1 L] L] 1 ANO
1995 1996 1997 1998 1999 2000 2001 2002 2003 2004
<

€) :Qué informacion representa la grafica?

G ¢Cudl es la variable independiente y cual es la variable dependiente?

e {Cudl es la diferencia entre el mayor valor de toneladas de café exportadas y el menor valor?

@) :La gréfica representa una funcién? Justifique su respuesta.

6 ;Cual es el mayor nimero de toneladas de café importadas y en qué ano?

0 ¢Cudl es el menor nimero de toneladas de café importadas y en qué aino?
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Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 13

o Lea la informacidn de la tabla y luego, responda las preguntas.
Numero de balones (n) 1 2 3 4 5 6

Precio (p) 20000 : 40000 : 60000 : 80.000 : 100.000 : 120.000

a) ;Qué tipo de informacién describe la tabla?

b) ;Qué sucede a medida que aumenta el nimero de balones?

) La expresion P(n) muestra la relacion del precio que se paga dependiendo del nimero de balones que se
compra. jEsta expresion representa una funcion? Justifique su respuesta.

d) ;Cudl es la variable independiente?

e) ;Cual es la variable dependiente?

Q Teniendo en cuenta la tabla del numeral anterior, elabore la representacion en el plano cartesiano
de P(n).

Tenga en cuenta:

» Proponer una escala
adecuada para los ejes.

= Poner alos ejes el
nombre corresponiente
a las variables.

Y Y U1 IR S T E 0] 811 = KT @



Bimestre: IV  Numero de clase: 14 Matematicas 8

Clase 14

(IO Actividad 44

IL

Lea la siguiente informacion.

Es posible representar una funcion de las siguientes maneras:

Algebraica Verbal
Usando una férmula: Con palabras:
AX)=3x+4 £ eslafuncién "multiplicar por 3 'y luego sumar 4"
Relacion de la variable x.
Visual Numérica
Usando una gréfica: y Usando una tabla de valores:
84
X f(x)
D(1,7)
° -2 )
c(0,4) -1 1
0 4
T T X ] 7
-4 0o 2 4
A(-2,2)

Para resolver los ejercicios de esta actividad, tenga en cuenta la informaciéon dada en la Actividad 44.

o Para transformar una temperatura Celsius (°C) en una temperatura en grados Fahrenheit (°F) se
utiliza la expresion algebraica

g(°0) = % °C+32

Escriba esta funcion en forma verbal, en forma gréfica y en forma numérica.
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Matematicas 8 Bimestre: IV Numero de clase: 14

a) Forma verbal

b) Forma gréfica

¢) Forma numérica
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Bimestre: IV  Numero de clase: 14 Matematicas 8

G Una funcidn esta definida verbalmente por la expresién: “elevar al cuadrado, luego sumar 2",
Complete las formas de representacion dadas a continuacion:

a) Algebraica. fix) =

b) Numérica.

Q Una funcidn f esta representada graficamente como se muestra a continuacion.

Represente la funcion de las formas que se solicitan

y en cada ejercicio.
(2,6) :
61 a) Algebraicamente:
5] 1 / b) Numéricamente:

(0,4)

X

c) Verbalmente

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 37



Matematicas 8

Clase 15

Bimestre: IV Numero de clase: 15

o Algebraicamente una funcidn esta representada por y = 2x + 3.

a) Complete la tabla de valores de la funcion:

y=2x+3
X y (x, y)
-2 y=2(-2)+3=-1 =2,-1)
-1,5
-1
0
0,5
1
1,5
3
. y
b) Ubique en el plano
cartesiano los puntos de 94
coordenadas (x, y) y Unalas
por medio de una linea 87
continua. jQué forma 7
tiene la grafica?
6 -
4
5 -
4 -
3 —
2 -
1 —
0
I I I I I I I I | | | X
-4 -3 -2 - 1 2 3 4 5 6 7
—14
-2
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Bimestre: IV  Numero de clase: 15 Matematicas 8

9 Sea la funcién cuadratica y = x> - 3x

a) Elabore la tabla de valores para los valores x indicados en la tabla dada.

b) Tomando los valores (x, y) de la tabla anterior, elabore la grafica de la funcion.
/Qué forma tiene la funcién?

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 39



Matematicas 8

Bimestre: IV

Numero de clase: 16

(@ EY-W N Esta clase tiene video

Tema: Funcion lineal

Los puntos que se presentan en cada una de las siguientes tablas forman parte de una linea recta.
Ubique los puntos en cada plano cartesiano y trace la recta. Luego, observe la gréfica y escriba en la

tabla otros puntos por los que pase la recta.

y -2 0
y
44
3]
24
14
0 X
—5—4—3—2—1101 2 3 4 5
—24
-3
4]
9 X 05 3
y 1,5 5
y
44
3]
24
14
0 X

-5 -4 -3 -2 -1 |01 2 3 4 5

40 @ Aulassin fronteras « «-.....gf.....0

X
-5 -4 -3 -2 -1 01 2 3 4 5
-1
-2
-3
-4
X 1 -2
y 3 4
y
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(10 Actividad 48 En lugar de escribir

f(x) podemos
€) Lealassiguiente informacion. escribir y, pues

®©0 0 06 06 06 06 06 06 06 0 0 0 0 0 0 0 0 O 0 0 0O 0O O 0O 0O O 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 y=f(x)

Las funciones que tienen como grafica una linea recta se pueden
clasificar en dos tipos:

Funciones lineales: si la recta pasa por el origen del plano cartesiano.
En este caso la funcion se puede escribir algebraicamente asf:

f(x) = mx, donde m es una constante.

Funciones afines: si la recta no pasa por el origen del plano cartesiano.
En este caso la funcion se puede escribir algebraicamente asf:

f(x) =mx+b, donde my b son constantes.

G Elabore la grafica de las siguientes funciones y clasifiquelas en lineales o afines.

ay=3x-1 : : : b) fl) =-2x-4
y y
y y
4 4
3 3
24 2
1 14
— X —_— X
-5 -4 -3 22 -1 |01 2 3 4 5 5 -4 -3 -2 -1 |01 2 3 4 5
-1 -1
-2 )
-3 -3
-4 -4
o) ) = -
Q) y=-5x X ) (X)—?X X
y y
y y
4 4
3 3
2 2
1 1
0 X 0 X
5 4 3 22 -1 o1 2 3 4 5 5 4 3 22 -1 o1 2 3 4 5
-1 -1
-2 -2
-3 -3
-4 -4
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o Lea la informacion y observe con atencién el ejemplo.

m es la pendiente o
En la expresiony=mx+b inclinacion de la recta

se identifica lo siguiente: b es el punto de corte con

el eje y o y-intercepto.

b.e

VARV~

La pendiente indica las unidades que se inclina la recta; asi en y = =3x — 1 la pendiente es -3, lo cual
se puede escribir:

[—> Movimiento vertical (en el eje y, arriba o abajo).
m=-3=_3
1

L—» Movimiento horizontal (en el eje x derecha).
Asi, es posible elaborar la gréfica de una linea recta teniendo en cuenta la pendiente y el y -intercepto

G Elabore las gréficas de cada una de las rectas usando la pendiente y el y intercepto.

a)y=3x+2 b)y=-2x+5
m=_______ m =
y—intercepto=___ y —intercepto =
y y
4 4
3 3
2+ 2-
1 1
0 X 0 X
-5 -4 -3 -2 -1 [01 2 3 4 5 -5 4 -3 -2 -1 [01 2 3 4 5

=1 -14
-2 -2
-3 -3
-4 —4]
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Clase 17

(IO Actividad 50

L

Realice las graficas de las siguientes lineas rectas usando la pendiente y el y -intercepto. Luego, ubique
sobre la grafica el punto de corte con el eje de las x y escriba sus coordenadas. Observe el ejemplo.

2
=——x+1
UmTT

y — intercepto

2 hacia abajo \
0 X

6 -5 -4 -3 -2 -1

3 aladerecha

-2
-3
4
1
oy=?x+2 Gy=—4x+3
y y
4 4
3 34
24 24
14
—_— X —_— X
5 4 32 -1 |01 2 3 4 5 5 4 -3 -2 -1 |01 2 3 4 5
-1 -1
-2 -2
-3 -3
-4 -4
5
0y=——x+2 O y=-x-2
3
y y
4 4
3 34
2 24
1 1
r r r r r 0 r r r r r X r r r r r 0 r r r r r X
5 4 -3 2 -1 fo1 2 3 4 5 5 4 -3 2 -1 f01 2 3 4 5
-1 -1
-2 -2
-3 -3
-4 -4
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Halle el punto de corte con el eje x (x - intercepto) de manera algebraica en cada una de las
siguientes rectas.

0y=x—1

No olvide que
cuando la grafica
corta el eje x, el
valor dey es cero.

0=mx+b

Oy=—3x+2 ey=3x—4

(IO Actividad 52

Dibuje en su cuaderno las rectas de la Actividad 51 y verifique que el punto de corte que hallé
algebraicamente coincide con el punto de corte que se ve en la grafica.

Si tiene la posibilidad, use el programa Geogebra para realizar las graficas.

Y N1 R T T 10T =) 1= L @
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(@ EYL-WE: W Esta clase tiene video

(IO Actividad 53

I

Lea la siguiente informacién.

Para calcular la pendiente de una recta
que pasa por dos puntos P(x,,y,) y
Qx,,y,) se usa la siguiente expresion

m=_22"" Yo “4‘2:}’2)
X2 =X
Esta se deduce a partir de la
siguiente grafica. ol
X
y %
: =4 06,09)
X,—X.

o Comente con sus companieros lo que comprende de la grafica y la expresion que define la pendiente.
Escriba sus conclusiones a continuacion.

G Escriba en sus propias palabras qué es la pendiente de una recta.

e Escriba el significado de la expresion: “esa carretera esta muy pendiente”.
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Encuentre la pendiente de la recta que pasa por los puntos dados.

Luego, elabore la grafica de la recta correspondiente.

@ mM@23) y P(-1,4)

o = N W BN
I

5 -4 321 [01 2 3 4 5
—1
-2

—4

€) 50,0 y N(-2,-3)

N w £
1 1 1

-5 -4 -3 -2 -1 01 2 3 4 5
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Bimestre: IV Numero de clase: 18

4

€ 1(-1,0) y P(0,-3)

o = N W B
R S

5 4 3 -2 -1 [01 2 3 4 5
-1
2
~3
—4]

O L3,0) y P(03)

NOWw oS
P A

-5 -4 -3 -2 -1 |01 2 3 4 5

...................................................................... @
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Escriba las coordenadas de los puntos marcados sobre cada recta y halle la pendiente.

o y

S5 o4 3 2 1 (01 2 3 4 5

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 47
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Clase 19

(IO Actividad 56

IL

o Lea la siguiente informacion y revise el ejemplo

Cuandolla
pendiente de una
recta es positiva
(+), se dice que la

recta es creciente.

Por ejemplo, larectay =2x-2ylarectay=-3x+1.

y=-3x+1
La pendiente es negativa: -3

Bimestre:

Cuando la
pendiente de
unarecta es

negativa (-), se
dice que larecta
es decreciente.

y=2x-2

La pendiente es positiva

5 -4 -3 -2 -1

La recta azul es decreciente

12 3 4 5 6

La recta roja es creciente

G Examine las siguientes rectas y determine si son crecientes o decrecientes

ay=-x+1

Escriba el valor de la pendiente m =

La recta es

b)y=2x-7
Escriba el valor de la pendiente m =
La recta es
3
Qy=—x-3
/ 4

Escriba el valor de la pendiente m =

La recta es

I I N1 R I T 0T =) 1= L P @

Recuerde que en
la ecuacion de la
recta el valor de
la pendiente es
el nimero que
acompana a x.

IV Numerode clase: 19

22
X
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@) Calcule la pendiente de las rectas dadas y determine si son crecientes o decrecientes.

a) y b) y
4- 4 w,
34 3.
2_
1 5 1
0 B 0

5 4 3 22 -1 |01 2 3.4 5 5 4 3 2 -1 |01 2 3 4 5

14 -1
-2 -2
-3 _3
—4 -4

Q Calcule la pendiente de la recta dados los puntos. Determine si la recta es creciente o decreciente.
a) M(=1,-3) y R(2,0)
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Clase 20
(D) Actividad 58

Clase 20
(IO Actividad 58

Las siguientes preguntas se refieren a larectay = —% xX+1.

Lea con atencién cada pregunta y marque con una equis (X) la respuesta que considere correcta.

o Con relacion a la pendiente de la recta se puede afirmar que:

A. Es negativa, por lo tanto la recta es creciente. ®

B. Es positiva, por lo tanto la recta es decreciente.
C. Es negativa, por lo tanto la recta es decreciente.

D. Es un ndmero entero.

Q Dados los puntos T(0,1) y R(4,-2) se puede afirmar que:
A. Estan sobre la recta mencionada.
B. No estén sobre la recta mencionada.
C. Solo el punto T esta sobre la recta mencionada.

D. Solo el punto R estd sobre la recta mencionada.

e Con respecto al y - intercepto de la recta mencionada, se puede afirmar que:
A. Es un entero negativo.
B. Determina que la recta es decreciente.
C. Tiene coordenadas (1, 0)

D. Tiene coordenadas (0, 1)

o La gréfica de la recta mencionada es:

A. B.
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Una funcion se puede representar de las siguientes maneras:

Algebraica: usando la férmula.

Verbal: escribiendo una oracion para describirla.

Grafica: realizando su gréfica sobre el plano cartesiano.
= Numérica: usando la tabla de valores.

Una funcion lineal es de la forma y =mx

Una funcion afin es de la forma y=mx+ b

En la ecuacion y=mx+ b, mesla pendientey b es el y - intercepto.

Las coordenadas del y - intercepto son (0, b)

Las coordenadas de x - intercepto son (—%, 0)

La pendiente de la recta que pasa por los puntos de coordenadas

P(x,y) y Qlx,, y,) estd dada por la expresion m :_f _? .
27 M

Cuando m > 0 la recta es creciente.

Cuando m < 0 la recta es decreciente.




Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 21

(@ EYL-WAN Esta clase tiene video

Tema: Funcion lineal. Formas de la ecuacion de la recta

€) Lealasiguiente informacion:

Modelo de costo lineal
Cuando una empresa produce un articulo se presentan dos tipos de costos: los fijos y los variables.

m |os costos fijos son aquellos que se tienen independientemente de si se producen o no
articulos: por ejemplo, el pago de servicios, de salarios, de arriendos, etc.

m Los costos variables dependen del nivel de produccion, es decir, del nimero de articulos que
se produzcan.

Teniendo en cuenta lo anterior, el costo total se puede representar con la siguiente expresion:
C.=C,+C
Donde C, es el costo total, C, y C, son, respectivamente, el costo variable y el costo fijo.

Ahora, analicemos algunos aspectos de la expresion:
Esta funcion recibe
el nombre de modelo
de costo lineal.

= Siconsideramos que el costo variable C,, por articulo
producido es constante, se tiene que C, sera

proporcional al nimero de articulos producidos.
Como es un modelo

lineal, debe aplicar
todo lo que aprendié
en las clases anteriores.

= Sillamamos m al C,, por unidad, tendremos que el
C, de producir x articulos (en pesos) sera mx.

= Ademas, sillamamos b a C, podemos plantear la
siguiente funcién para calcular el costo total de
producir x numero de articulos:

C.() =mx + b

Resuelva las siguientes situaciones teniendo en cuenta la informacién de la pagina anterior.

El costo de producir 10 juegos de video al dia es de 350 délares, mientras que producir 30 juegos del mismo
tipo al dia cuestan 850 délares. Si suponemos un modelo lineal como el descrito anteriormente, determine:

o El costo de producir un juego de video.
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e Si se ha establecido que los costos fijos diarios para esta empresa son de 100 délares, encuentre la
relacién entre el costo total C(x) y el nimero x de juegos de video producidos.

(IO Actividad 61

0 Trace la grafica de cada una de las rectas que pasan por los puntos indicados, determine la pendiente,
el intercepto con el eje y la ecuacién de dichas rectas.

a) P(2,5)y Q4,7) y

6 -5 -4 -3 2 -1 (01 2 3 4 5 6

b) P(=2, 1)y Q(3,-4)
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G Considere la grafica dada:

y a) Trace la recta que pasa por los puntos Ay B.
4 Determine su ecuacion y = mx + b.

31---+B(1,3)

N —

b) Trace la recta que pasa por los puntos Ay C. Determine su ecuacion y = mx + b.

c) Trace la recta que pasa por los puntos By C. Determine su ecuacion y = mx + b.

d) Trace la recta que pasa por los puntos By el origen del plano cartesiano. Determine su ecuacion
y=mx+b.

A <
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Clase 22

IL

(IO Actividad 62

0 Lea y analice el ejemplo dado.
Una recta tiene pendiente m = 3 y pasa por el punto M(-2, -1). Determine:

a) La ecuacion de la recta. © b) La grafica de la recta.
Para hallar la ecuacion de la recta, se realizael Para dibujar la recta, se ubica el y-intercepto,
siguiente procedimiento: : que en este caso es en (0, 5) y se hacen los

-, esplazamientos que indica la pendiente.
Paso 1. Se reemplaza m por 3 en la ecuacion desplaza 0s que indica la pend

y =mx+ b, obteniendo y
y=3x+b 64
Se observa que aun falta hallar b. 5-

Paso 2. Para hallar b, se reemplazan las A

coordenadas del punto M en la ecuacion : 34
anterior, as: : 7.
-1=3(2+b § 14
: 0

Se despeja b de esta ecuacion, y se concluye : I S S A S P S A S
queb=5 : -1
Paso 3. Se escribe la ecuacion de la recta. —24

y=3x+5 '

G En cada caso, halle la ecuacion de la recta y elabore la gréfica.

a)P(-3,-2) y m=-2
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Laigualdad y -y, =m(x-x,) eslaforma de la ecuacién de una recta que pasa
por un punto P de coordenadas (x,, y,) y tiene una pendiente m. Utilicela para
determinar la ecuacion de la recta en cada caso.

@ P61y m=—%

€ rPE1)ym=7
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Clase 23

— ®-
ay

o Lea la siguiente informacion:

<=
m La primera. Ecuacion dada la pendiente m vy la ordenada al origen b (y-intercepto); esta
ecuacion es conocida como ecuacion pendiente y-intercepto y es la siguiente:

Es posible trabajar a partir de tres ecuaciones de la recta.

y=mx+b

= Lasegunda. Ecuacion de una recta que pasa por un punto P(xy, y;) y tiene una pendiente m.
Esta ecuacion se conoce como punto-pendiente y es la siguiente:

y=yi=mKx-x)

m La tercera. Fcuacion general de la recta o también llamada ecuacion lineal de primer grado en
dos variables. Esta ecuacion es la siguiente:

Ax+By+C=0 A Bnosonsimultdneamente cero.

G Lea con atencidn los siguientes ejemplos.
a) Hallar la ecuacion general de la recta que pasa por (1, -3) y cuya pendiente es 2.

Para iniciar se usa la ecuacion punto pendiente, asi:

y=(=3)=2(x-1)

y+3=2x-2 Eliminado paréntesis.

y=2x-2-3 Restando 3 en ambos lados de la igualdad.
y=2x-5 Reduciendo términos semejantes.
2Xx-y-5=0 Igualando a 0 se obtiene la ecuacion general.

b) Encontrar la pendiente y el y - intercepto de la recta cuya ecuacion general es: 4x—y +5=0

Despejando y en 4x—y+5=0 obtenemos la ecuaciéon y=4x+5 que nos permite concluir
que la pendiente es 4y el y-intercepto es 5.

0 Dada la rectay =5x - 4.
a) Determine la pendiente y el y - intercepto.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 57
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b) Halle la ecuacion general de la recta.

9 La ecuacion 2x - 3y — 12 =0 es la ecuacion general de una recta.
a) Escriba la ecuacion en forma pendiente y-intercepto.

b) Elabore la tabla de valores de la recta del literal anterior y trace la gréafica.

9 Encuentre la ecuacion general de la recta que se muestra en la grafica dada.

-3 (2--3)
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(@ EYL-WXW Esta clase tiene video
(IO Actividad 66

o Dos rectas tienen como ecuaciones y=2x+1 y y=2x+5 respectivamente.

A continuacién responda las preguntas formuladas y siga las instrucciones dadas.

a) ;Cémo son las pendientes de las dos rectas?
b) Complete las tablas:

y=2x+1 y=2x+5
x y x y
;o ;o

...... . R

4 321 Jo1 2 3 4 5 6 1
—1
-2

d) ;Como son las dos rectas anteriores, paralelas o perpendiculares?

e) Analice las ecuaciones de las rectas, sus pendientes, sus puntos de corte con el eje y sus respectivas graficas
y escriba una conclusion que permita determinar grafica y analiticamente cudndo dos rectas son paralelas.

Q Encuentre la ecuacion de la recta que pasa por el punto (3, 1) y es paralela a la recta de ecuacion
y=4x-3.

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 59
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Determine la ecuacion de la recta que cumpla las condiciones dadas en cada caso.

o Pasa por (2, 3) y es paralela a larecta 2x -y + 3.

G Pasa por (-1, 2) y es paralela a la recta que pasa por los puntos (-2, -2) y por (4, 1) tal como se
muestra en la siguiente grafica.
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Clase 25

(IO Actividad 68

IL

0 Lea la siguiente informacion. y
5 -
Dos rectas son
perpendiculares siy 4 m.m-=—1
solo si el producto de sus 3 e
pendientes es igual a -1.
" m=-2
14
— X
-5 -4 -3 -2 - 2 3 4 5
m2=17 \e= 90°
1,512
-3
4
-5

G Encuentre la ecuacion de la recta que pasa por (1, 4) y es perpendicular a la recta de ecuacion
y=2x-3.
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Determine la ecuacion de la recta que cumpla las condiciones dadas en cada caso.

o Pasa por (2, 3) y es perpendicular a la recta3x -y + 2.

G Pasa por (-1, 2) y es perpendicular a la recta que pasa por los puntos (0, -1) y por (4, 1) tal como se
muestra en la grafica siguiente.
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Ecuacion de la recta

Para determinar la ecuacién de una recta, se necesita conocer dos condiciones. Las dos condiciones
pueden ser por ejemplo, un punto de la recta y la pendiente, la pendiente y la ordenada al origen o dos
puntos por donde pasa la recta.

Veamos ahora algunas de las formas de la ecuacion de la recta:

1. Punto-Pendiente. | a ecuacion de la recta que pasa por el punto P(x;, y;) y cuya pendiente sea m es:
y=yi=m(x-xy)

2. Pendiente-ordenada al origen. La ecuacién de la recta de pendiente m y que corta al eje y en el
punto (0, b) (siendo b la ordenada al origen) es:

y=mx+b
3. Dos puntos. La ecuacion de la recta que pasa por los puntos P(x;, yi) v Q(x, y») €s:

Y2—-W1
y-yi=m(x-x;) 0 y-y,=m(x-x,) con m=——
X2 — X4

segun utilicemos el punto P(xq, ¥1) 0 Q(X3, ¥2)
4. Ecuacidén general. Una ecuacion lineal o de primer grado en las variables x, y es de la forma:
Ax+By+C=0 A, B, Cson nimeros reales.

Rectas Paralelas — Rectas Perpendiculares

1. Dos rectas son paralelas solo si sus pendientes son iguales.

2. Dos rectas son perpendiculares sélo si el producto de sus pendientes es igual a —1.
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(@ EYL-WI N Esta clase tiene video

Tema: Experimentos aleatorios

€) Lealasiguiente informacion:

Un experimento aleatorio es un ensayo o una acciéon en la cual se conoce el procedimiento que se
debe seguir y los posibles resultados que se pueden presentar. Sin embargo, no se puede predecir
con certeza el resultado final hasta que se realice.

Silanzo la pelota de
baloncesto, sé que
puedo encestar o
no encestar.

iClaro! Como no se
sabe que pasara
hasta que sea
el lanzamiento,
entonces es un
experimento
aleatorio.

v .
€) Lea con atencién cada situacién y escriba si se puede considerar como un experimento aleatorio.
Justifique su respuesta.

a) Lanzar una moneda de $500.

b) Hallar el drea de un hexagono regular.

) Sacar una J de picas de una baraja de cartas.

d) Resolver una ecuacion.

[ Y XU IR 1010 (= = LT @
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e) Llegar a tiempo a la clase de matematicas que es a las 8 de la mafana.

0 Observe cd6mo Mariano hall6 el espacio muestral del experimento que consiste en lanzar dos
monedas.

Si lanzo las monedas, Primera opcion Segunda opcidén
puedo obtener cuatro
resultados diferentes.

Tercera opcion Cuarta opcion

En conclusion: S = {(sello, cara), (sello, sello), (cara, cara), (cara, sello)}

e Escriba los resultados de los siguientes experimentos aleatorios.

a) Lanzar un dado de seis caras.

Recuerde que el conjunto
de los resultados de un
experimento aleatorio

recibe el nombre de
espacio muestral.

b) Lanzar una moneda y un dado de seis caras al mismo tiempo.
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Lea con atencién cada situacién. Luego escriba el espacio muestral y responda las preguntas.

0 Calixto va a elaborar una bandera con tres franjas y tiene tela de tres colores: verde, amarillo y rojo.
Dibuje el espacio muestral que define todas las banderas que puede formar. Tenga en cuenta que
dos franjas seguidas no pueden tener el mismo color.

9 Juan, Federico, Daniel y Gabriel se deben organizar en parejas para presentar su examen de
matematicas. La profesora pone los nombres de los cuatro en una bolsa y forma las parejas
aleatoriamente.

a) Escriba las parejas que se pueden formar.

b) jCudntas parejas diferentes se pueden formar?

) ;Es posible que Federico presente el examen con Daniel? Explique su respuesta.

d) Si la profesora decide que solo elegird aleatoriamente la pareja de Juan, jcudl serd el espacio muestral de
la nueva situacion?
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Lea los elementos en cada espacio muestral y luego, responda la pregunta relacionada con el evento
mencionado.

La entrenadora de gimnasia va a formar parejas entre Lucia (L), Camila (C), Juliana (J), Amanda (A). Las
opciones que tiene se muestran en el siguiente conjunto:

S={(L Q). (L D), (L A),(CJ), (CA),J A}

o ¢Cuales son las opciones del evento que consiste en que Amanda En cada pareja solo se
haga parte de una de las parejas? escribid la inicial del
nombre de cada niia.

G ¢Cuales son las opciones del evento que consiste en que Juliana
haga parte de una de las parejas?

G ¢Cudles son las opciones del evento que consiste en que Camila haga parte de una de las parejas?

o {Cudles son las opciones del evento que consiste en que Juliana no haga
parte de una de las parejas?
e ¢Cudles son las opciones del evento que consiste en que ni Camila ni
Amanda haga parte de una de las parejas?
,)
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Matematicas 8 Bimestre: IV Numero de clase: 27

Tema: Probabilidad de eventos simples

) Lealassiguiente informacion.

0 O & 0 & 0 06 0 0 0 0 06 0 0 0 0 0 O O O O 0 O 0 O 0 0O 0 0 0 0 0 0 o o0
En el lenguaje cotidiano se suele hacer uso de palabras que
involucran la posibilidad de que algo ocurra.

iiEs casi seguro que
aprenda probabilidad!!

Las personas usan este tipo de expresiones teniendo en cuenta
la certeza que tienen sobre un suceso o el convencimiento de

que es muy dificil que pase. I

Dentro de estas expresiones encontramos
las siguientes:

® Es seguro que pase el examen.
m Es poco probable que pase el bus.

= Fsimposible llegar a tiempo. ‘k

= Fs muy probable que miequipo
quede campedn.

€) Escriba oraciones de su vida diaria en las cuales involucre las expresiones dadas a continuacién:

a) Casi imposible.

b) Muy probable.

) Poco probable.
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d) Imposible.

e) lgualmente probable.

Recuerde que:
(1 Actividad 75 #(A)

P(A) =——
Lea cada situacion y determine la probabilidad de ocurrencia de cada evento. #(S)

o En 8A hay 42 estudiantes. De ellos se sabe que:

5 usan gafas.

hay 27 mujeres.
36 son chocoanos.

® 332 les gusta las matematicas.

Si se elige un estudiante aleatoriamente, halle la probabilidad
de cada evento.

a) Elegir un estudiante que no sea chocoano.

b) Elegir un hombre.

c) Elegir un estudiante que use gafas.

d) Elegir un estudiante al que no le guste las matematicas.
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Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 27

G En las cartas de pdker hay las siguientes figuras: picas, tréboles, diamantes y corazones. De cada
figura hay 13 cartas que son As, 2, 3,4,5,6,7,8,9,10,J,Q, K.

a) ;Cuantas cartas tiene un poker?

Recuerde tener en cuenta
el total de las cartas para
calcular la probabilidad.

b) Si se elige aleatoriamente una carta, jqué probabilidad hay de que
sea una K?

) Si se elige aleatoriamente una carta, ;qué probabilidad hay de que
sea de diamante?

d) Si se elige aleatoriamente una carta, ;qué probabilidad hay de que sea un 6 de tréboles?

(IO Actividad 76

Observe el diagrama o la tabla y responda las preguntas teniendo en cuenta la informacién.

0 Matilde pregunté entre sus estudiantes las preferencias musicales; encontré que los géneros que
mas les gustan son el vallenato y la salsa. La informacién la represento en el siguiente diagrama:

Estudiantes de octavo grado

Vallenato
Observe que a 25
estudiantes les
25 16 32 gusta Uinicamente
la salsa.
4
8) ¢A cuantos estudiantes le pregunto Matilde? b) ;A cuantos estudiantes les gusta la salsa y el vallenato?
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Bimestre: IV  Numero de clase: 27 Matematicas 8

) ;Qué género cree que le gusta a los estudiantes que no prefieren ni la salsa ni el vallenato?

Si todas las elecciones son aleatorias, halle las siguientes probabilidades.

d) El estudiante elegido le guste Unicamente e) El estudiante elegido le guste Unicamente
el vallenato. la salsa.
f) El estudiante elegido le guste el vallenato. g) El estudiante elegido le gusten los dos

géneros musicales.

h) El estudiante elegido no le guste ni la salsa ni
el vallenato.

e A un grupo de turistas que visité Bahia Solano se les pregunté por los aspectos que consideraron
excelentes en su estadia. La informacion se clasifico por género y se registro en la siguiente tabla.

Comida  Paisaje  Atencién  Total Complete las filas y las
: : : columnas de la tabla con
Mujeres 22 : 32 : 21 : los respectivos totales.
Hombres 24 = 28 27

Total

a) j;Cuantas personas opinaron que la comida fue excelente?
b) ;Cudntos hombres opinaron que la atencién fue excelente?

) ;Cuantos de los turistas eran mujeres?

d) ;Cuantos de los turistas opinaron que el paisaje fue excelente?
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Si se selecciona aleatoriamente un turista, calcule las siguientes probabilidades:

e) Sea mujer y haya opinado que el paisaje fue excelente.

f Sea hombre y haya opinado que la atencién fue excelente.

g Haya opinado que la comida fue excelente.

h) Sea mujer.

Pablo y Carolina juegan a lanzar dos dados y ver los resultados en la cara superior de cada uno.

o
@ ® P ..
‘ N ' Las caras
superiores de estos
\ .. . "’ dadosson2y6
@ ® ° ' respectivamente.

0 Escriba el espacio muestral que retine los posibles resultados que obtendran Pablo y Carolina.
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Bimestre: IV  Numero de clase: 27 Matematicas 8

9 ¢Cual es la probabilidad de que el resultado sea que los dos dados cayeron en el mismo nimero?

€) Escriba todos los elementos del espacio muestral en los cuales la suma de los nimeros es un
numero par.

G ¢Cudl es la probabilidad de que la suma de los nimeros sea par?

© Escriba todos los elementos del espacio muestral en los cuales la suma de los niimeros es un
numero mayor que 6.

G ¢Cual es la probabilidad de que la suma de los nimeros sea mayor que 6?
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Matematicas 8 Bimestre: IV  Numero de clase: 28

Tema: Diagrama de arbol

) Lealassiguiente informacion.

Al lanzar dos monedas, el diagrama de

Un diagrama de arbol arbol es el siguiente:

es un esquema que se

usa para enumerar todas cara
las posibilidades de una cara
secuencia de eventos. sello
cara
sello
sello

El espacio muestral del experimento que consiste en lanzar dos monedas simultaneamente, se puede escribir a
partir del diagrama de arbol.

S ={(cara, cara); (cara, sello); (sello, cara); (sello, sello)}

Q Complete el diagrama de arbol y escriba el espacio muestral que se genera.

Luis tiene una camiseta roja y una camiseta verde; también tiene una pantaloneta azul
y una pantaloneta negra.

Camiseta Pantaloneta
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Bimestre: IV Numero de clase: 28 Matematicas 8

0 Complete el diagrama de arbol que muestra las posibilidades al lanzar tres monedas.

/NN N N

G Escriba el espacio muestral del experimento que consiste en lanzar tres monedas.

e ¢Cudl es la probabilidad de que al lanzar tres monedas dos de ellas caigan cara?
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Tema: Muestra, poblacion. Orden y repeticion

En cada experimento aleatorio identifique cual es la muestra, cual es la poblacion.

0 El mago que anima la fiesta hace un truco con las cartas de un pdker que consiste en seleccionar 5
cartas aleatoriamente.

Poblacion:

Muestra:

0 El profesor de matematicas hace un juego de calculo con sus estudiantes y le pide a cada uno de
ellos que piense un nimero de dos cifras.

Poblacion:

Muestra:

9 Claudia pone dentro de una bolsa 5 bolas de colores: dos rojas, dos verdes y una blanca. Manuel
saca, aleatoriamente, tres bolas de la bolsa.

Poblacion:

Muestra:

0 Lea la siguiente informacion.

Cuando en un Por ejemplo, el experimento
experimento aleatorio aleatorio que consiste en participar
es importante el en una carrera de velocidad es

orden en el que ordenado, ya que no es igual llegar
se seleccionan los primero o llegar segundo.

elementos de la
muestra, se dice que
es ordenado.
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Bimestre: IV  Numero de clase:

29

Matematicas 8

e Camilo, Pedro, Javier y Felipe participan en la prueba de 100 metros. El primero en llegar ganara una
consola de videojuegos, el segundo una Tablet y el tercero un bono de un restaurante.

a) Escriba todas las posibilidades (el espacio muestral) que muestran el orden en el que pueden llegar los

cuatro competidores.

b) ;Qué probabilidad hay de que Fe

lipe

ga

ne |

a cons

ola

de

vid

eo juegos?

Tenga en cuenta que hay 24
maneras diferentes en las que
pueden llegar los competidores.

) ;Qué probabilidad hay de que Camilo gane la Tablet?

d) ;Todos los competidores tienen la misma probabilidad de ganar la carrera?

Justifique su respuesta haciendo los calculos de la probabilidad.

e) Suponga que Pedro decidio a ultima hora no participar en la carrera.
;iEsta decision cambia la probabilidad de ganar para los otros

competidores? jPor qué?

=7

@ ........................................................................................................................... Aulas sin fronteras @ 77
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Tema: Muestra, poblacion. Orden y repeticion

) Lealassiguiente informacion.

Cuando en un experimento Por ejemplo, en el experimento aleatorio
aleatorio es posible repetir que consiste en lanzar dos monedas hay
varias veces un resultado, se repeticion pues las opciones cara y sello se

dice que hay repeticion. pueden presentar varias veces.

(e}

0 Observe el espacio muestral del experimento que consiste en formar un nimero de dos digitos con
los nimeros 1, 2y 3. En este experimento hay repeticion.

Los nimeros pueden ser :

® |niciandoen 1: 11,12, 13.
® |niciando en 2: 21, 22, 23.
® |niciando en 3:31, 32, 33

S={11,12,13,22,21,23,33,31, 32}

0 Encuentre el espacio muestral del experimento aleatorio que consiste formar un niimero de tres
cifras con los nUmeros 4,5y 6.

a) ;Cudl es la probabilidad de seleccionar un nimero de tres cifras iguales entre los nimeros anteriores?
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€) se deben escribir palabras de cuatro letras con las letras mostradas.

ARMDO

a) Si se quiere que las palabras tengan “significado” en el espafnol, jes posible que la situacion sea con
repeticion? Explique su respuesta.

b) ijCudantas palabras con significado en el espafol, se pueden armar con las cuatro letras diferentes? Escriba
las opciones.

) Si el experimento aleatorio consiste en armar palabras con significado en espafol, jcuél es la
probabilidad que al seleccionar una palabra, esta inicie con una consonante?

€) sofia quiere formar niimeros de dos cifras usando todos los niimeros digitos.

a) ;Cuantos numeros puede formar? b) ;Cuantos de esos nimeros son pares?

) ;Cual serfa la probabilidad de seleccionar aleatoriamente un ndmero terminado en 57
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Maribel va a un restaurante y le entregan la siguiente carta con los platos del dia.

SRS it

é ‘

ENTRADA X PLATO FUERTE A &
* Tomates parmesanos *Lomo al vino
* Bolitas de queso *Pollo en salsa agridulce
* Arepitas con salsa *Trucha ahumada
~ ~ O
— ACOMPANAMIENTO @ # = POSTRE @V
A J i * Papa al horno «Merengon
v l * Arroz verde * Arequipe
— * Ensalada de vegetales *Dulce de mora

o Maribel puede elegir una entrada, un plato fuerte, un acompaiamiento y un postre; ella sabe que
tiene 81 posibilidades diferentes. Escriba 10 de las opciones que tiene para su comida.

e (En cuantas de las 81 opciones que tiene Maribel el plato fuerte es pollo en salsa agridulce?

e ¢Cudl es la probabilidad de que Maribel coma pollo con salsa agridulce?
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